
Do¤al say›lar kümesi

N’nin eflleflmeleri Sym(N)

olarak gösterilir. Sn için

söylediklerimizin hemen

hemen hepsi Sym(N) için de ge-

çerlidir. 

Örnek 1. N’den N’ye giden afla¤›da tan›mla-

nan ƒ fonksiyonuna bakal›m:

Bu bir eflleflmedir. ƒ’’yi devirlerine ay›r›p flöy-

le yazabiliriz: ƒ = (0 1)(2 3)(4 5)(6 7)... Elbette 

ƒ 2 = IdN

eflitli¤i geçerlidir.

Burada (0 1), (2 3), (4 5) gibi sonsuz tane efl-

lemenin bileflkesinin al›nmad›¤›na dikkatinizi çe-

keriz. (0 1)(2 3)(4 5)(6 7) .... eflleflmesi sonsuz ta-

ne efllemenin bileflkesi de¤il, tek bir eflleflmedir. 

Örnek 2. g = (1 2)(3 4)(5 6)(7 8)... fonksiyo-

nu da Sym(N)’nin bir eleman›d›r. Bu fonksiyon 0’›

sabitler, 1’i 2’ye, 2’yi 1’e gönderir... Bu fonksiyo-

nun da karesi birim fonksiyondur.

Örnek 3. Yukardaki eflleflmelerin bileflimleri-

ni al›p yeni eflleflmeler elde edebiliriz:

Bu örneklerde de görüldü¤ü üzere Sym(N)’de-

ki devirlerin bafllang›c› olmayabilir.

Örnek 4. (0 1) deviri Sym(N)’nin bir elema-

n›d›r. Bu eflleflme 0’› 1’e, 1’i 0’a götürür, geri ka-

lan say›lar› de¤ifltirmez.

Örnek 5. Sym(N)’de bir devirin bafllang›c›

varsa, o zaman o devir sonlu olmak zorundad›r.

Örne¤in, (0 1 2 3 4 ...) sonsuz deviri Sym(N)’nin

bir eleman› de¤ildir. Çünkü 0’a giden bir say›

yoktur. Sonsuz devirlerin ne bafllang›c› ne de so-

nu olabilir.

Örnek 6. Sym(N)’nin derecesi 2 olan eleman-

lar› belli (sonlu ya da sonsuz say›da) ayr›k ikilik

devirlerin yanyana getirilmesiyle elde edilir.

Örnek 7. Üçüncü örnekteki ƒ ° g eflleflmesinin

karesini alabiliriz: 

Sn’nin (1 2) eleman› Sn’de bir baflka eleman›n

karesi olmad›¤› gibi, Sn’deki elemanlar›n karele-

rinin çarp›m› da olamaz. Bu, kan›t› pek kolay ol-

mayan, bilinen bir olgudur.

Soru 1. {ƒ ∈ Sym(N) : ƒ ° (1 2) = (1 2) ° ƒ}

kümesini bulun.

Soru 2. (1 2) eleman›n›n Sym(N)’den bir ele-

man›n karesi olamayaca¤›n› kan›tlay›n.

Soru 3. (1 2) eleman›n›n Sym(N)’de sonlu sa-

y›da karenin çarp›m› oldu¤unu kan›tlay›n.

Soru 4 ve 5. Yukardaki sorular› üçüncü örnek-

teki ƒ ° g eflle-

mesi için yan›t-

lay›n.

Soru 6. Sym(N)’

deki her eleman sonlu say›da karenin çarp›m› m›-

d›r?

Soru 7. p bir asal say› olsun. Sym(N)’deki her

eleman sonlu say›da eleman›n pinci gücü olarak

yaz›labilir mi? ♠
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Kapak Konusu: Fonksiyonlar
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ƒ ° g = ((0 1)(2 3)(4 5)(6 7) ...)((1 2)(3 4)(5 6)(7 8) ...) = ( ... 8 6 4 2 0 1 3 5 7 ...)

g ° ƒ = ((1 2)(3 4)(5 6)(7 8) ...)((0 1)(2 3)(4 5)(6 7) ...) = ( ... 7 5 3 1 0 2 4 6 8 ...)

( ... 8 6 4 2 0 1 3 5 7 ...)2 =

( ... 10 6 2 1 5 9 ... )( ... 12 8 4 0 3 7 11 ... )


