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Bir Baflka Sihirbazl›k
Bir baflka sihirbazl›k daha yapal›m. n herhangi bir say› olsun ve rastgele n tane tamsay› seçin.

Bu say›lar›n hepsi birbirinden de¤iflik olmayabilir. 

fiu sav› ortaya at›yorum. Bu n say›dan birkaç›n›n toplam› n’ye bölünür.

Örne¤in n = 5 ise ve 2, 4, 9, 9, 17 say›lar›n› seçmiflsek, 2 + 9 + 9, 5’e bölünür (ya da 9 + 9 + 17).

Sav› kan›tlayal›m. Say›lar›m›za, 

a1, a2, ... , an

ad›n› verelim. Afla¤›daki n + 1 say›y› ele alal›m: 

0

a1

a1 + a2

a1 + a2 + a3

a1 + a2 + a3 + ... + an

Bu n + 1 say›n›n herbiri n’ye bölündü¤ünde, kalan 0’la n – 1 aras›nda bir say›d›r. 0’la n – 1 ara-

s›ndaysa yaln›zca n tane say› vard›r. n, n + 1’den küçük oldu¤undan (flansa bak!), güvercin yuvas›

ilkesine göre, yukardaki n + 1 say›dan ikisi n’ye bölündü¤ünde kalanlar› eflittir. Bu iki say›dan kü-

çü¤ünü büyü¤ünden ç›kar›rsak, elde etti¤imiz say› n’ye tam olarak bölünür (ve en baflta seçti¤imiz

n say›dan birkaç›n›n toplam›d›r.) ♠

…

Karenin Kare Say›s›

n × n tane noktadan oluflmufl
düzgün bir karede (kenarlar› yatay
ve dikey) kaç kare vard›r? Örne¤in,
n = 3 ise toplam 5 kare vard›r, dör-
dü küçük, biri büyük.  ♠

Kare Oyunu

n ≥ 2 bir tam say› olsun. n × n
tane noktadan oluflmufl bir karede
iki kiflilik flu oyunu ele alal›m: Her
oyuncu s›ras› geldi¤inde daha önce
seçilmemifl bir noktay› seçiyor.
Hangi noktay› hangi oyuncunun
seçti¤i ay›rdedilmiyor. Dört köflesi
o ana dek seçilmifl noktalardan
oluflan bir diktörtgen elde eden ilk
oyuncu oyunu kaybediyor. E¤er n
= 2 ise oyunu birinci oyuncu kaza-
n›r, hem de nas›l oynarsa oynas›n
kazan›r. E¤er n = 3 ise bu oyunu
hangi oyuncu kazan›r? Genel ola-
rak, n × n tane noktadan oluflmufl
oyunlar› hangi oyuncu kazan›r?
(Not: Burada “dikdörtgen”lerimiz
kenarlar› yatay ve dikey olan dik-
dörtgenlerdir, çarpraz diktdörtgen-
leri diktdörtgenden saym›yoruz.) ♠


