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Bir Soru, Bes Coziim, Bir Yorum
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Ahmet Dogan

va da Hekareesittirace Teoremi

Soru: Taban uzunluklar: 2 ve 8 olan ve kisegen-
leri dik kesisen dik yamugun yiiksekligi kactir?

Coziimler: Once sorudaki kosullara uygun
bir yamuk ¢izip verileri yanina koyalim.
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2 ve 8 uzunlugundaki kenarlar sekilde dogru
orantida degiller. Teknik resim dersinde olmadi-
gimizdan bu pek 6nemli olmayacak bizim igin.

Coziim 1. Seklimizde alti tane dik tiggen var.
Bundan yararlanmaliyiz elbette. “Ig ice dik ii¢gen-
lerin verildigi sekillerde eg agilar, dolayisiyla ben-
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zer ticgenler vardir” 6ngorusi ve umuduyla sekle
bakildiginda, PDC, PBA, DAC ve ABD dik ti¢gen-
lerinin birbirlerine benzer olduklar1 goriilecektir.

* MEF Dersaneleri matematik 6gretmeni.
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Bu dort benzer tiggen ikiser ikiger ele alinarak,
4
tam [2} , yani alt1 farkh tiggen benzerligi yazilabilir.
Biraz fazla... Kenarlari bilinenler ve istenen uzunlugu
goz ontunde bulundurarak DAC ve ABD benzer ti¢-
genlerini secelim. DAC ~ ABD benzerliginden,

DC_AD

DA AB
esitligini elde ederiz. Yani 2/h = h/8. Bundan da
h? = 16 gikar. Demek ki b = 4.

Coziim 2. PDC ~ PBA t¢gen benzerligini go-
rerek ve DAC dik ti¢geninde (DP 1 AC oldu-
gundan) Oklid bagintisini kullanabilecegimizi
umarak, bulduklarimizi yazalim.

a) IPCl = m olsun. PDC ~ PBA benzerliginden,
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esitliklerini, bundan da IPAl = 4m elde ederiz.
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b) Yukarda buldugumuz esitligi ve DAC di-
kiicgeninde Birinci Oklid Bagintisin1 kullanarak,
IDPI2 = IPAIIPCI = 4m2 buluruz. Bundan da IDP]
= 2m cikar.

¢) PDA ve PDC dik tiggenlerine Pisagor teore-
mini uygulayalim. Sirasiyla,
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b2 = 2m)? + (4m)2 = 20m?2
ve
22 =m2 + (2m)? = Sm?
buluruz. Ikincisini 4’le carparak 20722 = 16, ve bu-

nu birincisiyle eslestirerek 52 = 16 buluruz. Yani
h=4.

Coziim 3. Bir 6nceki ¢oziimde oldugu gibi
PDC ~ PBA iiggen benzerligini gorerek ve Ikinci
Oklid Bagintisinin (Bir dik iicgende, bir dik kena-
rin karesi, hipotents tizerindeki izdigimuyle hi-
potentis uzunlugunun ¢arpimina esittir) ADC tig-
geninde kullanilabilecegi 6ngorisii ve umuduyla
hesaplara gegiyoruz:

a) Aynen yukardaki gibi baglayacagiz: IPCl =
m olsun. PDC ~ PBA tiggen benzerliginden

m 2 1

elde ederiz. Yani IPAl = 4m.

b) ADC dik iicgenine Ikinci Oklid Bagintisi-
ni1 her iki dik kenara da uygulayarak,

b2 = (4m)(5Sm) = 20m2
ve
22 = m(Sm) = Sm?

esitliklerini elde ederiz. Bunlardan da kolaylikla
(aynen yukardaki gibi) b = 4 ¢ikar.

Coziim 4. Burada bir yaraticilik s6z konusu
olacak... AC ve DB kenarlarinin dik kesisme 6zel-
ligini, sekildeki gibi, bir DM paraleliyle D kose-
sine tagiyabiliriz. Simdi DMB dik tiggenine Bi-
rinci Oklid Bagintisini uygulayalim:

h? =IDAI2 = IMAl x IABl =2 x 8 = 16
buluruz, yani b = 4.
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Coziim 5. Kosegenleri dik kesisen bir dik ya-
mukta, “yiiksekligin karesi taban uzunluklarinin
carpimina esittir” ozelliginden

h2=2x8=16
bulunur. Bundan da » = 4 ¢ikar.
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Coziimler Uzerine Yorum. Ik ii¢ ¢6ziim (ki
bunlara benzer baska ¢oziimler de bulunabilir)
benzerlik kavrami ve bagintilariyla kanitlanabilen
Oklid bagintilarina dayanmaktadir. Benzerlik ve
Oklid bagintilar: lise matematigi igin 6grenilme-
si zorunlu temel bagintilardandir. Benzerlik konu-
sunun, lise miifredatinda bulunan ¢okgenler, cem-
ber, daire, uzay geometrisi, analitik geometri gibi
matematigin ¢cok temel konularinda kullanilaca-
g1 diisiiniildiigiinde, Oklid bagintilarinin énemi
aciktir.

Dordiincti ¢oziimde bir yardimer dogru cize-
rek soruyu daha bildik bir hale getirmenin hoslu-
gu ve guizelligi vardir.

Beginci ¢6ztime gelince... Beginci ¢6ziim, da-
ha 6nceki dort ¢oziimiin herbirinin sonucu olan
bir 6zellige dayanmaktadir. Bu son ¢oziim, 6zel bir
dortgenin (yamugun), 6zel bir yamugun (dik ya-
mugun), 6zel bir durumunun (kosegenleri dik ke-
sisen yamugun) yiiksekligiyle tabanlar1 arasinda-
ki iligkiyi ezbere bilmeye dayanmaktadir. Daha da
kotiisti, boyle bir sekli goren 6grencilerin birgo-
gu, dortgen, MNPR dortgeni olarak verilse bile,
hemen, “Hocam, bu soruda /2 = ac var!” diye atil-
maktadir.

Elbette amacim Hekareesittirace Teoremi’ni
ezberleyen ogrencileri suglamak degil. Amacim, bu
ve benzeri bir¢ok bagintiy1 ezberleten, ve boylece
ogrenciyi matematikten sogutan ve korkutan so6-
ziimona kaynaklari elestirmek. Ne yazik ki, Uni-
versiteye Hazirlik adi altinda yazilan birgok kitap-
ta bu tiir bir egilim vardir. Ogrenciler bu nedenle
matematigi ezberlemeye yonelmektedir. Yine ne
yazik ki bir¢ok 6gretmen arkadagimiz da bu an-
layisla geometri 6gretmeye ¢alismaktadir.

Hicbir akli baginda matematikginin, bir 6gren-
ciye, “bakalim h2 = ac bagintisini ezberlemis mi?”
dustincesiyle bir soru soracagimi sanmiyorum.

Matematigi ezberlenecek formul yiginina do-
nustiiren, 6grenciyi dusiinmekten ve tiretmekten
alikoyan, yaratichg gelistirmeyen, 6grenciyi en ha-
fif deyimiyle “anlamaz” yerine koyan anlayig hem
matematige hem de ogrenciye saygisizlik degil
midir? &

Yazi Tura

Yazi tura atiyorsunuz. Yazi gelirse 1 puan aliyor-
sunuz, tura gelirse 2 puan. Ve puanlarimzi toplu-
yorsunuz. Toplamin bir zaman sonra 7 olma ola-
sihgi kagtir? (Lineer cebir gerekebilir.) 7 sonsuza
gittiginde, bu olasiliklar bir sayiya yakinsar mi?
Yakinsarsa kaca yakinsar? Bir bagka deyisle, 7 cok
¢ok buiyiik oldugunda, toplamin bir zaman son-
ra n olma olasihigini agagi yukari bulabilir misi-
niz? (Analiz gerekebilir.) &



