Matematik Diinyasi, 2003 Kis

Karenin Dikdortgensiz Altkumeleri

7 > 2 herhangi bir tamsay1 olsun. 7z x 7 nok-
tadan olusan diizgiin bir kare ele alalim, asagida-
ki sekillerde goriildiigi gibi. Bu 72 noktanin “dik-
dortgensiz” altkiimeleriyle ilgilenecegiz, yani
herhangi bir diktortgenin dort kogesini birden
icermeyen altktimeleriyle. Bu tiir altkiimelere dik-
dortgensiz altkiime diyelim. Burada “dikdort-
gen”, kenarlari yatay ve dikey olan dikdortgen an-
lamina kullanilmaktadir.

Eger n = 2 ise, u¢ noktali her
altkiime dikdortgensiz bir altkiime-
dir, ve dikdortgensiz daha buyiik
bir altkime bulamayiz. Demek ki 7
= 2 ise, dikdortgensiz en biuytik alt-
kiimenin nokta sayisi 3’tiir.

Eger n = 3 ise, dikdortgensiz bir-
stri altkiime bulabiliriz. Asagidaki bu altkiime-
lerden ti¢ti goriintiyor (sectigimiz noktalari siyah
yaptik.). Bunlardan en sonuncusunun 6 noktasi
var. Bundan daha kalabalik dikdortgensiz bir alt-
kiime bulamayiz. (Neden?)
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Simdi 7 = 4 olsun. En ka-
® ® O O | hk dikdortgensiz altkiime
OO0 e e ? noktadan olugur, bunun ka-
nit1 oldukga kolaydir. O kare
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" HONON ) Eger n = § ise, 12 noktali
9 dikdortgensiz bir altkiime bu-

labiliriz. Hatta, asagidaki se-
kilde goruldugn gibi, degisik yapida iki dikdort-
gensiz altkiime bulabiliriz.
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n=2,3,4, 5 icin simdiye kadar buldugumuz
dikdortgensiz en biiytuk altkiimelerin eleman sa-
yilarini yazalim:

3,6,9,12.

Sanki bir diizen var... Karesiz en buyuk altki-
menin eleman sayist sanki 3(z — 1) gibi...

Eger n = 6 ise dikdortgensiz en biiyiik altkii-
menin kag elemani var? Yukardaki diziye baka-
cak olursak yanitimiz 15 olmali. Nitekim 15 nok-
tali ve daha da buyuttlemeyen dikdortgensiz bir
altkiime var. Ama 16 elemanli bir baska dikdort-
gensiz altkiime daha var...
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Eger n = 7 ise 21 noktali dikdortgensiz bir alt-
kume bulabiliyoruz, 3(n — 1)’den fazla...
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Yasam her zaman basit olmuyor...

Bu konuda soru sormayi okura birakiyoruz.

[lging bir soru soralim ama. 7 sonsuza gider-
ken, dikdortgensiz en biiytik altkiimenin toplam
noktalara orani, yani, 3/22, 6/32, 9/42, 12/52,
16/62, 21/72? dizisi bir sayiya yakinsiyor mu?
Yakinsiyorsa kaga yakinsiyor? Yukardaki dizi
hep azaliyor mu? Bu sorularin yanitin1 bu soru-
lar1 soran da bilmiyor. &



