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Dikkat Paradoks Var!

Paradokslar, Garip Dongiiler ve Escher|

“Paradoks”un gesitli tanimlari vardir.

Matematiksel ya da mantiksal anlamda, bir
paradoks “x =y ve x # y” gibi celigkili, ama ka-
nitlanmis bir 6nermedir. Matematikte simdilik
bilinen bir paradoks yoktur. Gegen yiizyilin bagin-
da bulunan matematiksel paradokslar matemati-
gin temelleri degistirilerek ¢ozulmustur.

Matematik dahil, bir¢ok bilimde kimi zaman
paradoks, “sasirtici sonu¢” anlaminda da kulla-
nilmaktadir.

Bir baska anlamda, bir paradoks bize ¢ok
sagma gelen bir durumdur. Ornegin, “Okuma
yazma bilmeyenler saat 5’e kadar 317 numarali
odaya basvursunlar” yazili bir tabela bu anlam-
da bir paradokstur. Bir tlkede ¢ok sayida ¢ok
yoksulun ve az sayida cok ¢ok zenginin bulunma-
s1, hatta bu ziimrelerin birbirine ¢ok yakin yasa-
mast bir¢ok sosyal bilimci tarafindan “paradok-
sal” olarak nitelendirilir.

Bir bagka anlamda (belki psiko-sosyo-kiiltii-
rel ve epistemolojik anlamlarda) paradoks, alis-
kanliklarimizla, sezilerimizle, sezgilerimizle, gele-
neklerimizle, kultirimiuzle, alisageldigimiz
diistinme bigimiyle celisen durumlardir.

Bu yazida, hangi tiirden olursa olsun, bir¢ok
tir paradoksun 6ziini olusturan ortak bir 6geden
sozedecegiz.

MO. 4. yiizyilda yasamis Eubulides’in Bu
Onerme yanligtir Snermesini dogru veya yanlig di-
ye etiketlendiremeyiz. Dogru oldugunu varsaydi-
gimiz anda 6nermenin kendisi 6nermenin yanls ol-
dugunu soyleyerek varsayimimizi cuiriitecektir.
Onermenin yanhs oldugunu varsaymamiz da, ben-
zer bir sekilde bizi geri gondererek varsayimimizin
celiskiye yol agtigini gosterecektir. Dolaysiyla, Eu-
bulides’in 6nermesi epistemolojik anlamda bir pa-
radokstur: Her 6nermenin dogru ya da yanlis ol-
masi gerektigi kanimizla (sezimizle) celigir.

* Purdue University West Lafayette, Elektronik Miihendisligi
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Bu son paradoksu iki seviye arasinda bir don-
gii olarak da algilayabiliriz. Her seviye bizi obur
seviyeye gonderir. Douglas Hofstadter, tinlit Go-
del, Escher, Bach isimli kitabinda bu olay1 “Ga-
rip Dongler” olarak adlandirmistir.

—

-« | Onerme yanlhs

Onerme dogru

Bu basit dongii, 19 ve 20. yuzyilda bazi ma-
tematikgilere (George Boole, Augustus De Mor-
gan, Georg Cantor, Bertrand Russell, David Hil-
bert, Henri Poincaré, Kurt Godel vs.) ilham
kaynagi olmus ve matematigin temellerinde bir
sorgulama baglamistir.

“Garip Dongtiler” ozellikle bir sanatgiy1 ¢ok et-
kilemis ve bu sanat¢inin yapitlarinda ana tema
olarak iglenmistir. Sozettigim sanatgi, 1898’le 1972
yillart arasinda yasamis Hollandal grafiker Maurits
Cornelis Escher. Garip dongiilerin sagirticiigini
gorsel olarak olaganustu bir bagariyla sunmustur.

Escher’in Sekil 1°deki Resim Galerisi resmini
inceleyelim. Bir resim galerisinde bir geng adam bir

Sekil 1. Escher, Resim Galerisi
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resmi inceliyor. Inceledigi resimde kiiciik bir ka-
sabanin limaninda bir gemi, diiz catili evler ve
apartmanindan disar1 bakan bir kadin var. Kadi-
nin apartmaninin tam altinda bir resim galerisi ve
bu resim galerisinde bulunan gen¢ adam bir res-
mi inceliyor. Inceledigi resim de kiigiik bir kasa-
banin resmi!.. Bir anda bagladigimiz dizeye geri
dondiik. Her ne kadar bagladigimiz noktaya (ga-
leri) ulasmak icin ara seviyelerden gegtiysek de
(geng adam, resim, ev, galeri), sonug olarak gale-
ri iginde galerinin kendisi de bulunmaktadir. Ben-
zer bir bicimde resmin bir parcasi resmi icermek-
tedir ve hatta gen¢ adam kendini igermektedir!

Eubuplides paradoksu da, Escher’in Resim
Galerisi resmindeki sorun da kendi kendine refe-
ranstan kaynaklanmaktadir. Oysa kendini dogru-
dan referans etmeden de paradoksal 6nermeler ya-
ratabiliriz. Ornek olarak su iki tiimceye bakalim:

e  Bir sonraki timce yanlstir.
®  Bir onceki tiimce dogrudur.

Ik tiimceye dogru dedigimizde, ikinci tiimce
bu varsayimi yalanlayacaktir. Benzer bir nedenle
ilk timceyi yanhs olarak da nitelendiremiyoruz.
Buradaki sorunu birinci veya ikinci timce tek
bagina yaratmamaktadir. Her tiimcenin otekisiy-
le ilgili bilgi vermesi, bu iki tiimcenin birlikte bir
Eubuplides tiirti paradoks yaratmasina neden ol-
mustur.

Sekil 2. Escher, Cizen Eller

Bu paradoksu Escher Sekil 2’de gortilen Cizen
Eller yapitinda resmetmistir. Sag el sol eli, sol el
de sag eli ciziyor... Ikinci asamada paradoksa
distigiimiizii anhiyoruz. Bazi resimlerde para-
doksa ulasmamiz daha ¢cok asama gerektirebilir.
Ornegin, Sekil 3’te goriilen Cikanlar ve Inenler
resminde yiiriiyen rahiplerlerden i¢ kisimdakilerin
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devamli asagi,
dis kisimdaki-
lerin ise de-
vamli yukari
yuradaginu
gozlemliyoruz
ki butintin
paradoks ol-
dugunu gor-
mek i¢in iki tig
rahibe bak-
mak yeterli ol-
muyor (yakla-
sik 45
basamak veya
10’dan fazla
rahip ilerle-
mek gereki-
yor). Her basamak ve rahip mantikl bir resim par-
¢ast olusturdugu halde bu pargalar birlestiginde bir
imkansizlik yaratiliyor. Benzer bir resim Sekil 4’te
verilen “Caglayan”. Caglayandan akan suyun
doniip dolagip kendi kaynagini olusturmasi, Ci-
kanlar ve Inenler’e gore daha az asama alyor.

Escher’in bu resimlerini algilayabiliyoruz ama
resimleri -
kendi i¢inde F
aciklamaya
kalktigimiz-
da para- [
doksla kar-
silasiyoruz.
Bunlari pa-
radoks ol-
madan acik-
lamak igin
gorunme-
yen ve daha
gugli bir se-
viyeye ihti-
yacimiz var. {
Ornegin Ci-
zen Eller
resmini ¢i-
zen Escher, resimdeki ellerden daha giiglii bir se-
viyededir ve ellere istedigi kurallari koymaktadir.

Ve bizler de gii¢lii seviyede oldukca imkansi-
z1 yaratabilecegiz.

Sekil 3. Cikanlar Inenler

Sekil 4. Caglayan
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