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atematik Diinyasi’nin Aralik 1992 sa-
I \ / I yisinda (Cilt 2, say1 4, sayfa 27) simdi
artik aramizda olmayan sevgili Hiiseyin
Demir hocamiz asagidaki soruyu sormustu.
Icaciortaylart AD, BE, CF olan yukaridaki
ABCii¢geninde FDE acisi 90 dereceyse BAC agi-
st kag derecedir?

Benim gibi bircok meslektagimi da ugrastirdi-
gini dusindigium bu glizel probleme buldugum
¢o6ziimii sunuyorum. Once ¢oziimde kullanacagim
bazi teoremleri kanitlayacagim.

Kullanacagimiz Menelaus’un ve Ceva’nin te-
oremlerinin kanitlari bir 6nceki yazida bulunuyor.
Digerlerini sunuyoruz.

1. Icagiortay Teoremi. Bir ABC iicgeninde
BAC agisimin agiortay: BC kenarimi D noktasin-
da kessin. O zaman BD/CD = BA/AC.
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Kanit: AB dogrusuna kosut ve C’den gecen
dogru AD’yi E’de kessin. Bir yandan ADB ile
EDC uggenleri benzer oldugundan BD/CD =
BA/CE. Ote yandan ACE iicgeni ikizkenar oldu-
gundan CE = AC. Dolayisiyla BD/CD = BA/AC.
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2. Disagiortay Teoremi. Bir ABC ii¢geninde
BAC agismn disagiortayr, BC dogrusunu D nok-
tasinda kessin. O zaman, DC/DB = AC/AB.
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Kanit: BA 1sim1 tizerinde, DA dogrusu BDE
acisinin agiortayi olacak sekilde bir E noktasi
alalim. EDB ti¢geninde DA igagiortay oldugundan
DE/DB = EA/AB olmasi gerektigini biraz 6nce ka-
nitlamigtik. ACD ve AED uggenlerinin es olma-
larindan dolayi, EA = AC ve DE = DC. O halde
DC/DB = AC/AB.

3. Iagiortay ve disaciortay teoremlerinin bir
sonucu. Bir ABC iicgeninde A agisimn ic ve dis
aciortaylart BC dogrusunu sirasryla E ve D nok-
talarmda kessin. O zaman DC/DB = EC/EB.
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Kanit: Digagiortay Teoremi’ne gore DC/DB =
AC/AB ve Icaciortay Teoremi’ne gore EC/EB =

AC/AB. O halde DC/DB = EC/EB.

4. Simdi bu teoremin tersini yani uistteki sek-
le gore “DC/DB = EC/EB ve m(DAE) = 90 ise AD
disaciortay ve AE icaciortaydir” savini kanitlaya-
lim, ¢tinkii ¢6ziimde onu da kullaniyoruz.

AD dogrusuna kosut ve E noktasindan gecen
dogru AC’yi Fde, AB’yi K’da kessin. KEB ile
ADB tiggenlerinin benzer olmasindan dolay:
AD/DB = KE/EB dir. Ayn1 zamanda DC/DB =
EC/EB verilmis. Ikisi ortak diisiiniiliirse AD/KE
= DC/EC ¢ikar. ACD ve FCE uggenlerinin ben-
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zerliginden AD/FE = DC/EC dir. O halde KE =

FE dir. KAF tiggeninde AE yiiksekligi ayni zaman-

da kenarortay c¢iktigindan KAF ikizkenar tiggen

olup, AE ayni zamanda igagiortaydir. Dolayisiy-

la da AD disagiortay olur.

Simdi artik on yil 6ncesinin sorusunu ¢ozebi-
liriz:

gini ve BAC tiggenine Ceva teoremini uygularsak
DCxBFxAE = BDxFAXEC esitligini elde ederiz.
Bu ikisinden CR/(CR+DC+BD) = DC/BD esitli-
gi cikar. Bu son esitlik son teoremde buldugumuz
sonucu animsatiyor: O teoreme gore BAC tigge-
ninde AD icagiortay dogrusu ise (ki 6yle) AR de
disagiortay dogrusudur. Elbette AR dogrusu FAE
uggeni icin de disagiortaydir. Buradan da, gene son
teorem geregi, ER/(ER+PE+FP) = PE/FP bulunur.
Bu ve m(FDE) = 90 esitligi bize DPR li¢geninde
DPFnin digagiortay, DE’nin de i¢agiortay oldugu-
nu soyler.

Bir tiggende iki disaciortayin kesistigi yerin, ti¢-
genin bir disteget cemberinin merkezi oldugunu ve

F ve E noktalarindan gegen dogru, BC dogru-
sunu R noktasinda kessin. Ayrica FE dogrusunun
AD igagiortayini kestigi noktaya da P diyelim. Se-
kildeki uzunluklari yukaridaki gibi harflendirelim.
BAC tiggenine ve bu li¢genin kenarlarini kesen
REF dogrusuna Menelaus Teoremi’ni uygular-
sak CRxBFxAE = (CR+DC+BD)xFAxEC esitli-

kullanilmayan ti¢tincii aginin da igagiortaymin bu
merkezden gegtigini biliyoruz. O halde BAD tigge-
ninde BE icaciortay, DE disaciortay oldugundan,
kesistikleri E noktast ABD tggeninin bir digteget
cember merkezidir. AE de disagiortay olmak zorun-
dadir. Bundan da m(BAD) = m(DAC) = m(CAT)
= 60 cikar. Dolayisiyla m(BAC) = 120dir. »
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r = cos(t) + cos(3t)



