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Internet Diinyasi

Matematik Dosyas1 Sitesi

www.matematikdosyasi.com

Hazirlayan Ayhan Dalgig

Her ne kadar daha once ziyaret ettigimiz site-
lerin i¢inde en iyisiyse de ¢ok eksigi var. Her gey-
den 6nce ve en 6nemlisi derinlik eksik. Bu yiizden
baghigindaki “Tiirkiye’nin Matematik Sitesi” unva-
nina yakigsmamis. Sitenin biraz daha derlenip to-
parlanmasi, derinlesmesi gerekiyor.

Her yerde olan basma kalip konular burada da
islenmis. Sitede 6zgiin bir sey bulmak giig.

Ama hi¢ olmazsa matematiksel hata yok, en
azindan biz goremedik. Tiirkgesi de duzgin. Ayri-
ca zengince bir site. Kirka yakin matematik¢inin
yasamoykusti var ornegin. Fena degiller. Fotograf-
lar daha bol olabilir belki, internet’ten yiizlerce fo-
tograf bulunabilir. En azindan tiklayinca agilan fo-
tograflar olsa fena olmaz. Tarih bolimi de fena
degil. Daha da iyilesecek herhalde. Tiirklerde ve Is-
lamda Matematik biraz fazla abartilmig. Bu benim
sahsi kanaatim. Bati matematigi daha fazla islenin-
ce belki de bu kusur kendiliginden yok olur.

Altin Oran konusunda soyle yazilmis: Ginii-
miizde bircok yerde karsimiza cikan altin orana
g0z nizamuun oram diyebiliriz. Cogu zaman doga-
yi gozlemledigimizde bu oramm varligm gorebili-
riz. Mesela ideal insamin olciilerine gore boy uzun-
lugunun gobekten ayak uclarma olan uzunluga
orant, gobekten ayak uclarina olan uzunlugun go-
bekten basucuna olan uzunluga olan orammna esit.
Bu gibi “ideal insan” tanimlar1 son derece tehlike-
li ve bilimsellikten uzaktir, “tstiin irk” gibi fagizan
disiincelere kadar gotiirebilir insani. Aslinda yazar
da bunun biraz farkinda ki ardindan soyle devam
etmis: Ideal insanin boyu x birim olsun. Gobegin-
den ayak ucuna olan uzaklik da y birim olsun. Bu
durumda gébeginden basucuna olan uzaklhk da x
— y birim olacak. Iddiaya gére ideal insandaki 61-
ciiler su denklemi saglamali: x/y = y/(x — ). Ideal
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insanda saglanmast istenen bu orana yani x/y ora-
mina altin oran denir. Koyu puntolarla alintilladigi-
miz sozlerden de anlagildigina gore yazar da bu id-
dialar1 pek ciddiye almiyor. Ama bunu daha da
vurgulayabilirdi. Boyle bir iddianin ne kadar gi-
lung oldugunu alay ederek soyleyebilirdi. Kim id-
dia ediyor? Kim bu kendini ve benim oranimi bil-
mez? Hangi hakla “ideal insan” kavramini agzina
alabiliyor? Onunkisi altin da, benimkisi teneke mi?
Leonardo mu yoksa?

Gene ayni bolimde su ornek verilmig: Cam
kozalagindaki taneler kozalagin altindaki sabit bir
noktadan kozalagin tepesindeki baska bir sabit
noktaya dogru spiraller (egriler) olusturarak cikar-
lar. Iste bu egrinin egrilik acist altin orandir. Egri-
nin egrilik acisi ne demektir? Her ne demekse, eg-
rinin egrilik acisini bilen altin orani da biliyordur.
Altin orani bilmeyen “egrinin egrilik agis1”m1 da
bilmiyordur.

Bir baska ornek: Verilen n tane direncten mak-
simum verim elde etmek icin bir paralel baglama
yapilmasi gerekir. Bu durumda Esdeger Direng al-
tin orana egittir. Bunu anlamadim. Fizigim hicbir
zaman iyi olmadi. Ama herhalde Einstein degil, be-
nim gibi insanlar girecek bu siteye.

Bunlar 6nemli ayrintilar, bunlara dikkat edil-
mesi gerekir. Her seyden o6nce bu bilgileri kimin
okuyacaginin surekli goz 6niinde tutulmas: gerekir.
Bu bolime daha ¢ok bir lise 6grencisi girecektir el-
bet, hi¢ kusku yok. O zaman gereken yapilmali.

Oldukga uzun sayilan Boole Cebiri boliimiinde
Boole cebirinin tanimi verilmemis. Ve bu boliimde-
ki bilgiler “Théma Larousse”tan alinmis. Bagka ki-
tap mu bulamadin Ayhan Dalgic? “Turkiye’nin
matematik sitesi” matematigi popiiler ansiklopedi-
lerden mi 6gretecek?

“Halka” bolimiinde tek bir yanhs yok. Ama
cok kuru, ¢ok yiizeysel. Yeterince Ornek verilme-
mis. Ben bir 6rnek fisildayayim: Z[i], Z[V2] gibi
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halkalarin indirgenmezleri, asallari, birimleri bu-
lunsun. Bir de “kalan siniflar halkasi” R/I’nin tani-
m1 agik acik verilmemis. Bu halkanin o6gelerini
R’nin a + I altkimeleridir. Belirtilmesinde yarar
vardir.

Eger ansiklopedi yazmiyorsaniz, higbir zaman,
ama hicbir zaman tanim sayisi teorem ve ornek sa-
yisini agmamali.

Java uygulamalari ¢cok siradan. Bu dergide bir
bilgisayar bolimii var. Bu sayida hizli bir siralama
algoritmasi anlatiliyor. Ne biliim ben... Hah bul-
dum! Z[x]’te verilen bir polinomu indirgenemezle-
rine ayiran bir program bulun!

Dergimiz tamitilmig. Tegekkiirler. Dergilerin
bir de web sayfas1 konulursa yararl olur.

Cok 6nemli buldugum ve olduk¢a zengin bir
forum var. Hatta her zevke, ilgiye ve diizeye gore
birkac¢ degisik forum var. “Akademik forum”a gir-
dim. Sorulara baktim. Bundan sonra siteyle degil
sorularla ilgilenecegim.

Biri ligiincii ve dordiincii denklemlerin ¢oziimii-
nii sormus. Ugiincii dereceden denklemlerin ¢oziimii
verilmis, ama dordincii dereceden denklemlerin ¢6-
ziimiinii kimse verememis. Kolay degildir nitekim.
Bu sayida bulacaksiniz bu ¢oziimleri (sayfa 73-75).

Hermite sormus: P(x) = x5 + x% + x3 + x2 + x
+ 1 olsun. P(x12) polinomunun P(x) polinomuyla
boliimiinden kalan nedir?

Republican2003 yanitlamis: P(x) polinomu-
nun kokii —1’dir. P(x12) icin tiim terimlerin iisleri
cift olacagmdan yamit 6’ dr...

Yanit dogru ama gerekge yanlis. Yanitin dogru
olmasi da beni zerre kadar ilgilendirmiyor! Bana
ne bir polinom bir bagkasina boliindiigtinde ne ka-
lacagindan! Umurumda bile degil! Beni kanit ilgi-
lendiriyor kanit! Kanitlayalim.

Once P(x12) = x60 4+ x48 + x36 4+ x24 + x12 4+ 1
esitligine dikkatinizi ¢ekerim. Bolmeyi yaptigimizi
varsaylp yazalim: P(x!2) = P(x)O(x) + R(x) ve
R(x)’in derecesi P(x)’in derecesinden yani 5’ten kii-
ciik, en fazla 4; bu 6énemli olacak birazdan. Simdi
modiilo x6 — 1 hesaplayalim, yani bir anlamda, bu
esitlikte x6 = 1 yapalim. Sol taraf P(1)’e yani 6’ya
esit. Demek ki,

6 = P(x)O(x) + R(x) mod(x6 — 1)
Simdi her iki tarafi da x — 1 ile carpalim.
(x—1)P(x)=x6-1=0
oldugundan,
6(x — 1) = (x — 1)R(x) mod(x6 — 1)
buluruz. Demek ki altinct dereceden olan x6 — 1 po-

linomu en fazla besinci dereceden olan 6(x — 1) — (x
— 1)R(x) polinomunu bdéliyor, yani 6(x — 1) — (x —
1)R(x) = 0 olmali. Sadelestirince R(x) = 6 bulunur.

Republican2003’tin buldugu R(-1) = 6, ki
dogru, ve sans bu ya, bu da R(x)’e esit!

Peki Hermite nasil bu yanita “tebrikler” diye-
bilmis?

Hermite’in bir baska sorusu: x2 — x + a polino-
munun x13 + x + 90 polinomunu bélebilmesi icin
a ne olmalidir?

Goldbach yanitlamis: a = 2.

Hermite Yazmis: Dogru. Coziimii de yollarsan
cok iyi olur.

Yanit dogru. Bitin gecemi verdim, yanitin
dogrulugunu kontrol ettim! Benim gibi yash bash
bir adami gece vakti ugrastiriyorsunuz!.. x13 + x +
90 polinomunu modiilo x2 — x + a hesaplayip so-
nucun 0 ¢tkmast igin @’nin saglamasi gereken gerek
ve yeter kosullar1 buldum. Iste o kosullar:

a(a-1)(3a-1)(1-6a+9a2-243) = 90 ve

90 + a — a2(a-1)2(3a-1)2 + a3(1-3a+a?)2 = 0.

Kolayca goriilecegi tizere a = 2 denklemleri
saglyor. Bagka ¢6ziim var mi1? Bilmiyorum. Halka-
sina gore degisir elbet. Bir sey denmedigine gore
soru Z ya da R halkast i¢in sorulmus olmali. Belki
benden daha akilli bir okur N’deki tim ¢oztmleri
bulur.

Eger Z’de calisiyorsak, baska bir sey daha yapi-
labilir. Modiilo x2 — x + a yerine modiilo x2 — x he-
saplayalim. Tam boliimii varsayip x13 + x + 90 = (x2
- x + a)q(x) yazalim. g(x) = qo + qqx + ... + q11x!!
olsun. Simdi x13 + x + 90 = (x2 — x + a)q(x) esitligi-
ni modiilo x2 — x hesaplayalim (yani x2 = x yapa-
lim): 2x + 90 = aq(x) = a(qq + (g1 + ... + g11)x). De-
mek ki ikinci dereceden olan x2 — x polinomu, birin-
ci dereceden olan 2x + 90 — a(qq + (q1 + --- + q11)x)
polinomunu béliiyor. Demek ki 90 = aq ve (Z’de
¢alisngimizdan, yoksa yanlg) a, 90’1 boliyor. Geri-
sini getiremedim...

Simdiii... Hermite yanitin dogru oldugunu soy-
liyor. Ama ¢oziimii de istiyor. Yanitin dogru oldu-
gunu ¢o6zumi bilmeden nasil anladi? Cok merak
ettim. Ya Goldbach niye ¢ozumu yazmamig?

Ayhan Dalgi¢ Ege Universitesi'nde Uygulamali
Matematik okuyor, ticinct sinif 6grencisi. Her ne
kadar profesyonel bir matematik¢iymisgesine aci-
masizca elestirmissek de, boyle bir site kurdugu ve
diizenli emek verdigi icin kendisini kutlariz. Elegti-
rilerimiz umariz dikkate alinir ve site gercekten
“Turkiye’nin matematik sitesi” olur. %
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