
Do¤al say›lar›, yani 0, 1,

2, 3, ... gibi say›lar› anlamak

istiyoruz. Elbette do¤al say›lar›

anlamak için önce do¤al say›lar›n matema-

tiksel tan›m›n› vermeliyiz. Ama matematiksel tan›-

m› vermeden önce de do¤al say›lar›n nesini anla-

mak istedi¤imizi bilmeliyiz. Çünkü tan›m› ona göre

yapaca¤›z.

Herhalde, en az›ndan bir do¤al say›dan sonra

hangi do¤al say›n›n gelece¤ini (verilen do¤al say›-

n›n ard›l›n›) bilmek istiyoruz, yani x verilmiflse x +

1 say›s›n› bulabilmek ve x a x+1 fonksiyonunun

özelliklerini bilmek istiyoruz. Sonra, san›r›m do¤al

say›lar› toplamay› ve çarpmay› anlamak istiyoruz.

Toplamay› ve çarpmay› anlamadan olmaz. Ta il-

kokuldan beri bafl›m›z›n eti yendi toplama ve çarp-

ma için... Örne¤in 

x × (y + z) = x × y + x × z

eflitli¤ini kan›tlayabilmek istiyoruz. Hatta belki 53

gibi bir say›n›n üssünü almay› da becerebilmeliyiz.

Ayr›ca hangi say›n›n küçük, hangi say›n›n büyük

oldu¤unu da anlamal›y›z, örne¤in x2 ≥ x eflitsizli¤i-

ni kan›tlayabilmeliyiz.

Anlamak istediklerimizi s›ralayal›m: x + 1 iflle-

mi, toplama, çarpma, üs alma ifllemleri ve eflitsizlik

iliflkisi. Baflka varsa söyleyin.

Eflitsizlikten bafllayal›m. Do¤al say›lardaki x ≤
y eflitsizli¤ini toplama cinsinden yazabiliriz: 

x ≤ y ancak ve ancak x + z = y eflitli¤ini sa¤layan

bir z do¤al say›s› varsa.

Görüldü¤ü gibi eflitsizli¤i toplamadan bedava elde

ettik. Dolay›s›yla, e¤er toplamay› anlarsak eflitsizli-

¤i de anlar›z. Böylece anlamak istediklerimizin lis-

tesinden eflitsizli¤i silebiliriz. Art›k sadece x + 1 ifl-

lemini, toplamay›, çarpmay› ve üs almay› anlamak

istiyoruz. 

fiimdi üs almaya bakal›m. 

x0 = 1 ve xy+1 = xy × x

eflitliklerinden, çarpmay› ve x + 1 ifllemini biliyor-

sak güç almay› da bildi¤imizi anlar›z. Nitekim bu

eflitliklerden örne¤in flu ç›kar:

23 = 22+1 = 22×2 = 21+1×2 = (21×2)×2 =

(20+1×2)×2 = ((20×2)×2)×2 = ((1×2)×2)×2.

Çarpmay› biliyorsak, sa¤ taraftaki çarpmay› he-

saplayabiliriz ve 23 iflleminin sonucunu bulabiliriz.

Demek ki anlamak istediklerimizin listesinden üs

almay› da silebiliriz. Art›k sadece x + 1 ifllemini,

toplamay› ve çarpmay› anlamak istiyoruz.

S›ra geldi çarpmaya... Çarpmay› da toplama

cinsinden yazabiliriz:

x × 0 = 0 ve x × (y + 1) = x × y + x

Nitekim, yukardaki eflitlikleri kullanarak ve topla-

may› ve x + 1 ifllemini bildi¤imizi varsayarak, ör-

ne¤in 2 × 3 iflleminin sonucunu bulabiliriz:

2 × 3 = 2 × (2 + 1) = 2 × 2 + 2 = 2 × (1 + 1) + 2

= (2 × 1 + 2) + 2 = (2 × (0 + 1) + 2) + 2

= ((2 × 0 + 2) + 2) + 2 = ((0 + 2) + 2) + 2.

Toplamay› biliyorsak, en sa¤daki ifllemi hesaplay›p

2 × 3 iflleminin sonucunu bulabiliriz. Demek ki

çarpmay› da bilmek istediklerimizin listesinden si-

lebiliriz. Art›k sadece x + 1 ifllemini ve toplamay›

anlamak istiyoruz.

fiimdi de toplamaya bakal›m. E¤er x + 1 ifllemi-

ni yapabiliyorsak, toplamay› da yapabiliriz. Nitekim

x + 0 = x ve x + (y + 1) = (x + y) + 1

eflitlikleri bize toplama yapmam›z› sa¤lar. Örne¤in,

2 + 3 = 2 + (2 + 1) = (2 + 2) + 1

= (2 + (1 + 1)) + 1

= ((2 + 1) + 1) +1.

E¤er x verildi¤inde x + 1 ifllemini yapabiliyorsak, o

zaman sa¤daki ifllemi yap›p 2 + 3 iflleminin sonu-

cunu bulabiliriz. Demek ki toplamay› da bilmek is-

tediklerim listesinden silebiliriz. Art›k sadece x + 1

ifllemini anlamak istiyoruz.

Geriye fazla bir fley kalmad›. Toplamay›, çarp-

may›, üs almay›, eflitsizli¤i anlamak için x + 1 iflle-

mini anlamal›y›z. x + 1 iflleminin özellikleri bize

toplaman›n, çarpman›n, üs alman›n, eflitsizli¤in

tüm özelliklerini verecek.

Toplaman›n, çarpman›n, üs alman›n ve eflitsiz-

li¤in özelliklerini kan›tlayabilmek için  x + 1 ifllemi-

nin hangi özelliklerini bilmeliyim? ‹flte önemli soru

bu. Ancak bu soruyu yan›tlad›ktan sonra tan›mla-

ra geçebiliriz. x a x + 1 iflleminin hangi özellikle-

rine ihtiyac›m›z oldu¤unu bir sonraki yaz›da söyle-

yece¤iz.

Bir nokta okurun dikkatinden kaçm›fl olabi-

lir: x + 1 ifllemini anlamak için 1 diye bir say›y›

anlamak gerekmiyor. Biz sadece “art› bir” iflle-

minden sözediyoruz, 1 say›s›ndan sözetmiyoruz.

Hatta “art› bir” de¤il “art›bir” iflleminden sözedi-

yoruz. Bundan sonra x + 1 yerine S(x) yazal›m ve

“art› bir” yerine “bir say›n›n ard›l›” terimini kul-

lanal›m. Böylece kafa kar›flt›ran 1’den kurtulmufl

oluruz. ♣
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Kapak Konusu: 2 × 2 = 4

Do¤al Say›lardan Ne ‹stiyoruz?


