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orley Mucizesi’nin ikinci bir kanitin1 veriyo-
Mruz. Kanit1 H.S. Coxeter ve S.L. Greitzer’in
Geometry Revisited adl kitabindan aktariyoruz.
Teoremi kanitlamak icin bir onsava ihtiyaci-
miz var.

Onsav. Herbangi iicii dogrudas olmayan M, R,

O, L noktalar: icin MR = RQ = QL ve m(MRQ) =

m(RQL) ise bu noktalar cemberseldir. Ayrica, ML

dogrusunun Q noktasmma gore zit bolgesinde kalan

bir A noktasi icin 3m(MRQ) + 2m(MAL) = 540°
ise A noktast da bu cember iizerindedir.

Kanit: o 90°

m(MRQ)/2 olsun. MRQ

ve RQL agilarinin agior-

taylar1 bir O noktasinda
kesigsinler. Varsayimdan
dolay1 OQOR tiggeni ikiz-
kenardir, dolayisiyla OR
0Q. Ote vyandan,

o’nin tanimindan ve var-

sayimdan m(MRO)
o m(ORQ) = m(OOR)

m(OQL) = 90 — a, bun-
W dan da hem m(ROQ) =
2a ¢ikar, hem de MRO,

ORO, LQO tiggenlerinin esitligi. Dolayisiyla OM
=0Q =0R=0LveM,R, Q, L noktalar1 O mer-
kezli bir cember {izerinde bulunurlar. Bu, 6nsavin
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birinci kismi.

Simdi ikinci kisimda soylendigi gibi bir A nok-
tast alalim. Verilen kosuldan ve o’nin tanimindan
oturii m(MAL) = 3a. Merkez aciyla gevre agi ilig-
kisini dusiintirsek, m(MOL) = 2 x m(MAL) oldu-

gundan, A noktasi bu ¢ember {izerindedir. O
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Morley Teoremi’nin Kaniti: Q, P, R nokta-
larim1 bir stire unutalim. ABC li¢geninin agilari
sirasiyla 3o, 3B, 3y olsun. Bu iki agiy1 yandaki ge-
kildeki gibi ticer esit parcaya bolen iki dogru K’de,
diger bolenler P’de kesissin.

BKC ii¢geninde BP ve CP gibi, KP de bir ica-
glortaydir. Simdi BK ve CK kenarlari tizerinde
m(KPR) = m(KPQ) = 30° olacak sekilde sirasiyla
birer R ve O noktalari alalim.

ROQOP tiggeninin eskenar oldugunu ve #(BAR)
=m(RAQ) = m(QAC) = a esitliklerini kanitlayaca-
g1z. Boylece Morley Teoremi kanitlanmis olacak.

KPR ve KPQ tiggenlerinin ortak KP kenarinin
iki acis1 birbirine egit oldugundan bu tggenler esit-
tirler. Demek ki PR = PQ, yani PRQ bir ikizkenar
ticgen. Ama tepe noktas1 60° oldugundan, POR
tiggeni aslinda egkenardir, dolayisiyla PR = RQ =
QP. Ayrica KR = KQ.

Simdi AB ve AC kenarlar1 tzerinde PR = RM
ve PQ = QL olacak sekilde sirasiyla birer M ve L
noktalar1 aliyoruz (BK ve CK’nin agiortay dogru-
laridir, agiortay dogrusu simetri ekseni gibi diigii-
niilebilir, dolayisiyla M ve L noktalari vardir.) Yal-
niz bu kogullari saglayan ikiger tane M ve L nokta-
s1 olabilir, biz PRB ile MRB uggenlerini es yapan
M’yive PQC ile LOC tiggenlerini eg yapan L’yi se-
cecegiz. MRQOL dortgeninin yukardaki onsavin
kogullarini sagladigini kanitlayacagz.

MR = RO = OL esitligini biliyoruz. m(MRQ) =
m(RQL) = 180 — 2a esitligini kanitlayacagiz. Boy-
lece, 3m(MRQ) + 2m(MAL) = 540° olacak ve 6n-
sav geregi, AMRQL’nin dairesel oldugunu kanitla-
mis olacagz.

3o + 3B + 3y = 180 oldugundan a0 + B + y =
60’dir, o halde B + y = 60 — a. BKC li¢genine ba-
kinca anlagilacagi tizere, m(RKQ) = 180 — 23 - 2y.
Dolayisiyla OQRK ikizkenar tiggeninin taban agilari
B +v = 60 — o’dir. Dolayisiyla #m(KRP) = m(KQP)
=120 — o olur. O halde m(KRM) = m(KQL) = 120
— a, dolayisiyla m(MRQ) = m(RQL) = 180 - 2a.

Yukarida kanitladigimiz geregi,
MRQLA bir kiris besgeni olup, esit uzunluktaki
kirigler esit yay uzunlugu ve dolayisiyla esit ¢evre
m(RAQ) =
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onsav

aci Olgtisi goreceginden m(BAR)
m(QAC) = o’dir. Mutlu son!



