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Soru Sorma Sanati mi1 Kafa Karistirma Sanati mi?

atrang problemleri iki tiirli olurlar: Gergek-
ten oynanmig oyunlardan alinan pozisyonlar

S

ler. Ikinci tiir problemlerdeki pozisyonlar ender

ve meraklilarin evde hazirladiklar1 problem-

olarak ger¢ek bir oyunda belirebilirler. Pozisyon
tamamiyla uyduruktur. Ornegin bes fil ya da iki
beyaz sah olabilir. Uydurma problemlerde 6nemli
olan pozisyonun gerceklesebilir olmasi degil, prob-
lemin ve ¢ozimiiniin guzelligidir. Sadelik, surpriz,
mizah gibi her giizellikte aranan 6geler diginda, ev-
de hazirlanan problemlerin su ozelligi olmalidir:
Pozisyonda beliren her askerin bir iglevi olmalidir,
higbir sey gereksiz olmamalidir; bir piyon kaldiril-
diginda ya da piyonun yerini degistirildiginde
problem problem olmaktan ¢ikmalidir.

Matematik problemleri de iki tiirlii olur: Arag-
tirmaci matematikgilerin arastirmalarinda karsilag-
tiklari problemler ve hocalarin evde 6grenciler icin
hazirladiklar1 problemler. Hocalarin evde ogrenci-
ler i¢in hazirladiklar1 problemlerde de yukardaki
kosul gecerli olmalidir: Problem gereksiz bilgi iger-
memelidir. Gereksiz bilgi igeren problem estetikten
yoksundur.

Amerika’nin Teksas eyaletinde lise 6grencileri-
ne soyle bir soru sorulmus [1]:
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Yukardaki sekizgenin ¢evresini en yakin
santimetreye yuvarlayn.

*  Atatiirk Universitesi Matematik Egitimi Boliimii 4. siif 6grencisi.
** Atatiirk Universitesi Matematik Egitimi Bolimii 6gretim tiyesi.
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Coziim. Dikiiggene Pisagor Teoremi’ni uygula-
yip bilinmeyen kenari bulalim ve bu kenar1 16’yla
carpalim. Iste hesap:

16\/4,62 — 4% =16 5,16 =36,3450134 ...

Yanit 36 olmali.

Anti-Coziim. Sekizgenin cevresi, yarigapt 4,6
olan bir ¢emberin cevresinden daha kiigiik olmal,
yani,

Cevre <2m x 4,6 < 6,3 x 4,6 = 28,98
olmali. Demek ki yanit 29°dan biiyiik olamaz!

Daha dikkatli bir hesapla, yaricapt 4 cm olan
¢emberi de dikkate alarak,

21 x 4 < Cevre <27 x 4,6;
yani

25,1327 < Cevre < 28.91
buluruz. Dogru yanit 25, 26, 27, 28 ya da 29’dur,
ama kesinlikle 36 degildir!

Problemin iki, hatta belki de daha ¢ok degisik
yaniti olmast Amerikali meslektaglarimizi dogal
olarak rahatsiz etmis ve bu durumu “sanssizlik”
olarak nitelendirmigler.

Gergekten de bir matematik problemine birden
degisik yanit bulunmasi her giin rastlanan bir olay
degildir. Sans ya da sanssizlik, ama olagan bir du-
rum olmadig: kesin.

Okurlarimiz matematiksel sorunu ve Ameri-
ka’nin nasil kurtulacagini araya ve arastiradursun-
lar (ipucu: girisi bir daha okuyun), biz, ¢uvaldizi
kendimize batirarak, kendi tlkemizde, 1996’da
Universite giris sinavlarinda sorulan bir soruya egi-
lelim. Soru soyleydi:

Soru: Bir sonraki sayfadaki sekildeki gibi bir
cember ve cemberin iistiinde D, B ve C noktalar
verilmis. AD dogrusu ¢embere D noktasindan te-
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get. Ayrica DH 1 AC ve ABD ii¢geninin alani 25/2
cm?. Bilinen diger élciiler cm cinsinden séyle: AD
-10,DC=14,DB = 7.

Universite adaylarinin yanitlamas: istenen soru
su: DH ka¢ cni’dir?
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Dusiinelim: ADB tiggeni hakkinda neler biliyo-
ruz?

1. AD kenar1 verilmis: 10 cm.

2. DB kenari verilmis: 7 cm.

3. Alani verilmis: 25/2 cm?2.

Bu verilerden ADB tiggenini tamamuiyla bildigi-
miz anlagilir, bu verilerle iki degisik ti¢gen cizile-
mez. Nitekim eger ADB agisina o dersek, o zaman
Alan(ADB) = 1/2 x AD x DB x sin o formiiliinden
sin o, buradan da a ¢ikar. ADB’nin iki kenarini ve
bu kenarlar arasina sikigmis agiyr bildigimizden
ADPB’yi tamamuyla bildigimiz anlagilir. Sorulan x,
ADB fuggeninin yuksekligi oldugundan, ADB tig-
genini bildigimize gore x’i de (en azindan kuramsal
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olarak) bulabilmemiz gerekir.

Demek ki soruyu bulmak icin geri kalan veri-
lere ihtiyacimiz yok. Soru goyle de olabilirdi:

Yukardaki diistinceyi uygulamaya gecirelim.

25/2 = Alan(ADB) = 1/2 x AD x DB x sin a. =
1/2 x 10 x 7 x sin a; demek ki sin a. = 25/70 = 5/14.
Buradan o’y1 bulmak gerekir ki hesap makinasiz,
hatta hesap makinali bile bulmak kolay degildir.
Ama 6nemli degil, biz o’y1 degil x’i hesaplamak is-
tiyoruz. x = AD x cos a = 10cos o formiilinden
cos a’y1 bulmak gerektigi anlasilir. sin? o + cos? a
= 1 formiiliinden, cos? o’y1 bulabiliriz, oradan da
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cos a’y1 bulabiliriz:

cosa=1-sin? o = /1 (5/14)2

V171 V171
=5x .
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Peki verilen daire ve DC neyin nesi oluyor?

Dolayisiyla x = 10x

Soyleyelim: Verilen daire ve DC bir bagka yanit
bulmamizi sagliyor:

Bir Bagka Yanit: ADB ve DCH agcilar1 ayni ya-
y1 gordiiklerinden, birbirine esittir. Dolayisiyla,

x/14 = x/DC = sin o = 5/14

ve x = 5 bulunur.

Yukarda buldugumuz yanitlardan daha daha
degisik yanitlar bulma zevkini okura birakiyoruz.

Sorun elbette verilen sekildeki gibi bir seklin
aslinda olmamasi. O kadar fazla (ve gereksiz) bilgi
verilmis ki, verilen tim verileri saglayan bir sekil
yok. Ornegin, diger tiim verileri kabul edersek DC
uzunlugu 14 olamaz, 2171 olmali, 26’dan biraz
daha buyuk!
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