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Fermat-Toricelli Noktasi baglikh bir yazi yaz-

undan tg¢ say1 once [MD-2004-1, sayfa 58]
Bml§t1k. O yazida su teoremi kanitlamigtik:

Teorem [Toricelli]. Kenar uzunluklar: a, b, c
ve alani A olan bir ABC ii¢geninin icinde alinan bir
P noktasimin iicgenin kiselerine olan uzakliklar: x,
Y, Z ise
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esitsizlikleri gecerlidir.

Esitsizligin sol yanini kanitlamig ve sag yaninin
asikar oldugunu soylemistik. “Bize hic de oyle gel-
medi!” diye aldigimiz onlarca postadan sonra sag
yaninin kanitin1 verelim dedik ve kanitin hi¢ de
sandigimiz kadar asikar olmadigini gordiik. Asagi-
da bunun iki ayr1 kanitin1 bulacaksiniz. Once ka-
nitlamak istedigimizi yazalim:

Teorem. Bir iicgenin i¢ bolgesinde rastgele ali-
nan bir noktamn ticgenin koselerine olan uzaklik-
larmun toplami daima vicgenin en uzun iki kenari-
mn toplanundan kiiciiktiir.
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Kanit: ABC tiggeninde genelligi bozmadan BC
> BA = AC kabul edelim. I¢ bolgesinde rastgele ali-
nan nokta da P olsun. Kanitlamamiz gereken esit-
sizlik PA + PB + PC < BA + BC.
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Birinci Kanit. P’den gegen AC dogrusuna ko-
sut bir dogru AB’yi D’de, BC’yi E’de kessin. BDE
~ BAC oldugundan, BDE ti¢geninin en uzun kena-
r1 BE’dir, dolayisiyla BE > BD = DE egsitsizlikleri
gecerlidir. Simdi hesaplayalim:

PA + PB + PC< (PD + DA) + PB + (PE + EC)

=DE + DA + PB + EC

<DB + DA + PB + EC

=BA + PB + EC

<BA + BE + EC=BA + BC.
(Besinci satirda kullandigimiz PB < BE esitsizligini
okura aligtirma olarak birakiyoruz.) Boylece teo-
rem kanitlanmigtir.

Ikinci Kanit. P’den gecen AC, BA ve BC dog-
rularina kogut dogrular bu dogrular sekildeki gibi
kessin.

MAL ~ BAC oldugundan,
PA < max(MA, AL) = MA;
KFC ~ ABC oldugundan,
PC < max(KC, FC) = FC;
BMP’de tiggen esitsizliginden,
PB < BM + MP = BM + BF.
Bu ¢ esitsizligi toplarsak sonug ¢ikar:
PA + PB + PC < (BM + MA) + (BF + FC)
= BA + BC.
Boylece teorem ikinci kez kanitlanmugtir.

Bu, aklimiza su soruyu getirdi:
Problem. Uzunluklar: bilinen ortak P uclu

IPAL, IPBI, IPCl igin ABC ii¢geninin cevresi en ¢cok
ve en az kag olabilir? %



