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Kapak Konusu: Siralamalar

Her Sey Siralanamaz

Ali Nesin* / anesin@bilgi.edu.tr

3 “Ahmet, Belgiin’den daha uzun
boyluysa, Belgiin de Cemal’den daha uzun boy-
luysa, Ahmet, Cemal’den daha uzun boyludur,”
onermesi hi¢ kugkusuz dogrudur. Ciinkii A < B ve
B < C esitsizliklerinden, A < C esitsizligi ¢ikar.

Su oOnermeyi ele alalim simdi: “Ahmet, Bel-
giin’den daha iyi satrang oynuyorsa ve Belgiin de
Cemal’den daha iyi satran¢ oynuyorsa, Ahmet, Ce-
mal’den daha iyi satrang¢ oynuyordur.”

Bu onerme dogru mudur? Ahmet gercekten
Cemal’den daha iyi satrang oynuyorsa, Onerme
dogrudur elbet. Ama genel olarak, herhangi tg¢ ki-
si i¢in dogru mudur bu 6nerme? Bir baska deyisle,
A, B ve C herhangi ii¢ kisiyi simgeliyorsa, A,
B’den, B de C’den daha iyi satrang oynuyorsa, A,
C’den daha iyi satrang oynuyor diyebilir miyiz?

Satrang analizi zor bir oyun. Satrang oynamak
yerine zar atalim.

Bir Zar Oyunu. A ve B diye adlandiracagimiz
iki zarin alti yiiziinde su sayilar yazili olsun:

A: 1 4 S 7 9 12

B: 2 3 6 8 10 11

Bu iki zar birbiriyle “en yuksek sayiy1r atma”
oyunu oynasa, hangisi daha ¢ok kazanir, yani han-
gi zarin kazanma olasilig1 daha yiiksektir? Bu soru-
yu yamtlamak icin gelebilecek zarlari bir tabloyla
gosterelim.

oW
||| || =
S| >0
|| >

10
11 B

oo oy | oo | Ty | |
oo oo | oo | Ty | | @
SSTRech el ey o s e BN

B A

Ornegin, A’ya 9, B’ye 3 geldigi durumu besinci
stitunla ikinci siranin kesistigi yerde (golgelenmis
karede) gosterdik. A’nin B’yi yendigi zar atiglarim A
ile, B’nin A’y1 yendigi zar atiglarini B ile gosterdik.

* Istanbul Bilgi Universitesi Matematik Boliimii 6gretim iiyesi.

Sayildiginda goriilecegi gibi, B, A’y1 19 kez ye-
niyor. Demek ki B’nin A’y1 yenme olasilig
19/36’dir. Ve elbet, A’nin B’yi yenme olasiligi
17/36>dur!.

Dolayisiyla iki zardan birini segmek gerekirse B
zarim se¢meliyiz, ciinkil B zariyla kazanma olasili-
gimuzi artirmig oluruz. Hatta bu oyunu B zariyla (A
zarina kargi1) 36 milyon kez oynayacak olsak, agag
yukari 19 milyonunda kazaniriz, geriye kalan 17
milyonunda kaybederiz. Sonug olarak B zar1 A za-
rindan daha iyidir.

Bu kez ti¢ zarimiz olsun: A, B ve C zarlari. Ve
zarlarin tstiinde su sayilar yazili olsun:

A: 1 5 6 10 13 18

B: 2 3 7 11 16 17

C: 4 8 9 12 14 15

Bu zarlarla C, B’yi 20/36 olasilikla yener (he-
saplar1 okura birakiyorum.) B de A’y1 19/36 olasi-
likla yener. Demek ki C zar1 B zarindan ve B zari
A zarindan daha iyidir. En iyi zarin C oldugu so-
nucuna varabilir miyiz?

Cyle A’y1 birbirleriyle kapistiracak olursak,
C’nin A’y1 gergekten de 21/36 olasilikla yendigini
goruruz.

Demek C, hem A’y1 hem de B’yi yeniyor. Hig
kugku yok ki bu 6rnekte C en iyi zardir.

Birinci Soru. Oyle A, B ve C zarlar1 var mudir
ki, A zar1 B zarini yensin?, B zar1 C zarini yensin ve
C zar1 A zarmi yensin?

Ayrica zarlarmn iistiinde 18 degisik say1 olsun3?

Birinci Sorunun Yamit1. Evet vardir! Bu zarlar:
bulacagiz. Hatta 6yle zarlar bulacagiz ki, A, B ve C
birbirlerini hep ayni sonugla, 19°a 17 yenecek! Ve
atacaklar1 ortalama zar aym olacak!

1 Esitlik (yenisememek) olmadigindan, bu iki olasiligin toplamu
1 olmahdir.

2 Olasilik olarak sozediyoruz burda elbet. Yani A’nin B’yi
yenme olasihigi 1/2°den biiyiik olsun.

3 Eger boyle 18 degisik say1 varsa, dilersek bu sayilar1 1°den
18’e kadar alabiliriz.
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1’le 18 arasindaki sayilari rastgele bir bicimde
A, B ve C’ye dagitalim. Eger sansh bir giiniimiiz-
deysek istedigimize ulagiriz. Sansimizi deneyelim.
Diyelim A, B ve C’ye su sayilar1 dagittik:

A: 3 S 8 12 14 16

B: 2 4 9 11 13 18

C: 1 6 7 10 15 17

Bu zarlari yarigtirirsak su sonuglari elde ederiz:
A-B:19-17
B-C:19-17
C-A:18-18

[lk iki karsilasma istedigimiz gibi, ama son kar-
silagma istedigimiz gibi degil. C’nin A’y1 yenmesini
istiyorduk, oysa yenisemediler. Demek ki C’yi gii¢-
lendirip A’y1 zayiflatmamiz gerekir. A’nin buyiik
bir sayisin1 C’nin kiigiik bir sayisiyla degistirirsek
istedigimiz olur ama, o zaman da istemeden A-B ve
B-C sonuglarini degistirebiliriz... Bunu engellemeli-
yiz ama nasil? A’nin hangi buyuk sayisiyla C’nin
hangi kiciik sayisim degistirelim ki, A-B ve B-C
kargilagmalari (yani B’nin yapugi kargilagmalar)
bu degisimden etkilenmesinler. A’nin 8’iyle C’nin
7’sini degistirirsek, hem C gliclenmig hem de A za-
yiflamus olur, hem de A-B ve B-C kargilasmalari bu
degisimden etkilenmezler! Cunkii B’nin bir sayisi
7’den kugiikse, 8’den de kiugiiktir; 8°den kigiikse
7’den de kiigiiktiir... Dedigimiz gibi yapalim ve
7’yle 8in yerlerini degistirelim:

A: 3 S 7 12 14 16

B: 2 4 9 11 13 18

C: 1 6 8§ 10 15 17

Bu yeni zarlarda A-B, B-C ve C-A karsilagsma-
lar1 hep ayni sonugla, 19-17 biter. Istedigimiz gibi
A, B, C zarn bulduk.

Okur herhalde ilk denememdeki A, B, C zarla-
rin1 rastgele bulduguma inanmiyor ve bu zarlari na-
sil elde ettigimi soruyordur. Okur inanmamakta
hakl. Ilk zarlari nasil buldugumu anlatayim.

Herhangi iki zarin 5-6, 7-8 gibi ardigik iki sa-
yiy1 paylagmalar isime gelir. Hatta
bunun bir degil iki ardigik say cifti
icin boyle olmasi daha da iyi olur.
Gerekirse birini, gerekirse digerini
guclendirmek igin kullanirim. Boyle-
ce yanligi gidermem kolay olur, ¢tin-
ki boylece diger iki kargilasmanin sonucunu degis-
tirmeden istedigim kargilagmanin sonucunu istedi-
gim yonde degistirebilirim. Bunu biliyorum. Dola-
yisiyla ilk denememde bunu saglamaya ¢alismali-

yim. Sayilari zarlara soyle dagitalim:

B: 18
C: 15 17
A: 1 12 | 14 | 16
B: 4 11 13
C: | 3 5 7 | 10
A: 6 8
B: 9
Yani goyle:
A: 1 6 8§ 12 14 16
B : 2 4 9 11 13 18

C: 3 5 7 10 15 17

Bu zarlar aralarinda oynarlarsa her kargilagma
18-18 berabere biter... Oysa ben - 6rnegin - A’nin
B’yi yenmesini istiyorum. 1’le 2’nin yerlerini degis-
tirirsem, A’y1 gliclendiririm, B’yi zayiflatirnm ve
C’nin kargilagmalarinin sonuglarini degistirmem.
Bu degistirmeyi yapacak olursam A-B karsilasmasi
istedigim gibi biter ve B-C ve A-C kargilagmalarin-
da bir degisiklik olmaz. B-C karsilasmasini B’ye
kazandirtmak icin 4’le 5’in yerlerini degistireyim.
Boylece B-C karsilasmasini B kazanir ve A-B kar-
silagmasini hala A kazanir, hem de ayni sonugla.
Son olarak, C-A karsilagmasini C’ye kazandirtmak
icin 7’yle 8’in yerlerini degistirebilirim. Sonug ola-
rak su zarlar1 elde ederim:

A 2 6 7 12 14 16
B: 1 5 9 11 13 18
C: 3 4 8 10 15 17
Ve su sonuglar elde ederiz:

A-B:19-17

B-C:19-17

C-A:19-17

Istedigimiz de buydu zaten. Ustelik her ii¢ zarn or-
talama sayis1 ayni: 57/6 = 9,5.

Ikinci Soru. Ayni seyi dort zarla yapmaya cali-
salim. Ustlerinde 1’den 24’e kadar
tim sayilarin bulundugu 6yle dort A,
B, C, D zar1 bulalim ki A-B, B-C, C-
D ve D-A kargilagsmalarinin sonucu
19-17 olsun. Ayrica A-C ve B-D kar-
silagmalarinin sonucu 18-18 olsun!

Ikinci Sorunun Yamiti. Yukarda anlattigimiz
yontemi deneyelim.
Zarlar ilk agamada soyle dagitalim:
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C: 24
D: 20 23
A: 1 16 19 22
B: 2 S 15 18 21
C: | 3 6 9 | 14 | 17
D: 4 7 10 13
A: 8 11
B: 12
Yani zarlarimizin yiizleri soyle olsun:
A: 1 8 11 16 19 22
B: 2 S5 12 15 18 21
C: 3 6 9 14 17 24
D: 4 7 10 13 20 23
Kargilagmalarin sonuglarini da yazalim:

A-B:19-17

B-C:18-18

C-D :17-19

D-A : 18-18

A-C:19-17

B-D : 19-17

Tam istedigimiz gibi olmadi ama pek uzak sa-
yilmayiz. A-B kargilagmasi tam istedigimiz gibi so-
nuglandi: 19-17. Ama o6biir karsilasmalarin higbiri
istedigimiz gibi sonuglanmadi. Ikinci ve iigiincii
karsilagsmalara bakalim ilk olarak. Ikinci karsilas-
ma 18-18 bitmis, oysa biz B’nin 19-17 kazanmasi-
n1 istiyorduk. Demek ki B’yi C’den 1 say1 daha gii¢-
lii kilmaliyiz. Ugiincii karsilasma 17-19 D’nin lehi-
ne bitmis, oysa biz tam tersini istiyorduk. Demek ki
C’yi D’den daha giicli kilmaliyiz. Bu isteklerimizi
ilk iki sutunla oynayarak yerine getirebiliriz:

A: 1 8 11 16 19 22
B: 4 5 12 15 18 21
C: 3 7 9 14 17 24
D: 2 6 10 13 20 23
Bu yeni zarlarla sonuglar soyle:

A-B:19-17

B-C:19-17

C-D:19-17

D-A : 18-18

A-C:19-17

B-D : 18-18

Dordincii ve besinci kargilasmalar hala daha
istedigimiz gibi degil. Ornegin A-C karsilasmasini
iki say1 farkla A kazanmis. Oysa biz bu karsilas-
manin 18-18 berabere bitmesini istiyorduk. De-
mek ki C’yi A’dan 1 puan guglendirmeliyiz. Bunun
icin 7’yle 8’in yerlerini degistirelim. A-D karsilag-
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masini da yoluna koymak i¢in 10’la 11’in yerlerini
degistirelim. Iste zarlar:

A: 1 7 10 16 19 22
B: 4 5 12 15 18 21
C: 3 8 9 14 17 24
D: 2 6 11 13 20 23
Bu yeni zarlarla sonuglar soyle:

A-B:19-17

B-C:19-17

C-D :19-17

D-A:19-17

A-C:18-18

B-D :18-18

Tam istedigimiz gibi... Ayrica her zarin ortala-
mast 75/6’dir ve her oyuncu 19 + 19 + 18 say1 elde
eder, yani averajda da esitlik bozulmaz.

Yazinin baginda sordugum satrang sorusunun
yanitizi hala daha bilmiyorum. Ama yukardaki
bulgularim bana satrangta ‘daha iyi oyuncu’ iligki-
sinin bir tamsiralama olmadigimi fisildiyor. Kimi
oyuncu oyun baginda, kimi oyuncu oyun ortasin-
da, kimi oyuncuysa oyun sonunda iyi olabilir. Ki-
mi oyuncu savunmada iyidir. Kimisi hirsli oyuncu-
ya karg1 daha iyi oynar... Bir satran¢ oyununu ka-
zandiran (ya da kaybettiren) bir¢ok 6ge oldugun-
dan, ‘daha iyi satran¢ oyuncusu’ iligkisinin bir tam-
siralama oldugunu hi¢ sanmiyorum. #
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