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Geometri Problemi

Yandaki flekilde,

ABC bir üçgen,

|AB| = |AC|,

|AD| = |BC| = 1,

|CD| = √2

ise m(CAB) kaçt›r?

Çözüm: Afla¤›daki flekil-

den izleyin. D noktas›ndan

BC’ye paralel çizilen do¤ru

AC’yi E’de kessin. |DE| = m

diyelim. ADE ikizkenar üçgen oldu¤undan |AD| =

|AE| = 1 ve DBCE de bir ikizkenar yamuk oldu-

¤undan, |DB| = n denirse, |EC| = n ve |BE| = |DC|

= √2 olur. 

Di¤er yandan ikizkenar bir yamuk kirifl dörtge-

ni oldu¤undan DBCE dörtgeninde Batlamyus

(Ptolemy) Teoremi1 gere¤i (MD-2003-IV, sayfa

68) m⋅1 + n⋅n = √2 × √2, yani m + n2 = 2 elde ede-

riz. Buradan n2 = 2 − m yani n = √(2−m) oldu¤unu

bir kenara not edelim.

fiimdi [ED üzerinde AFE ikizkenar olacak fle-

kilde bir F noktas› alal›m. m(FAD) = 2θ olsun.

m(ABC) = m(ACB) = m(AEF) = m(FAE) = α + 2θ
olur. AFE ile CAB üçgenlerine dikkat edilirse hem

taban aç›lar› ayn› hem de taban uzunluklar› ayn›

olduklar›ndan eflittirler. O halde m(AFE) = α ve

|FA| = |FE| = 1 + n olur.

fiimdi DAF aç›s›n›n aç›ortay›n› çizelim. Bu aç›-

ortay FD’yi K’da kessin. m(EKA) = m(EAK) = α +

θ olaca¤›ndan AEK ikizkenar olur, o halde |EA| =

|EK| = 1 oldu¤undan |FK| = n ve |KD| = 1 − m olur.

[DE üzerinde bir L noktas› için KAL ikizkenar

üçgeni çizilirse ADK ve AEL üçgenlerinin eflli¤in-

den |EL| = 1 − m olur. AEK ile LAK üçgenleri ben-

zer oldu¤undan |AK|2 = |KE|⋅|KL| olur ki buradan 

|AK| = √(2 − m) 

bulunur. Daha önce √(2 − m) = n oldu¤unu buldu-

¤umuzdan |AK| = |KF| yani α = θ ç›kar.

fiimdi can›n›z›n istedi¤i bir üçgenin iç aç›lar›n›n

ölçülerini toplarsan›z 7α bulursunuz ki, bu da α =

180º/7 demektir.

Yan›tlar: Toplam 12 yan›t geldi. 10’u yanl›fl.

Burak Canbaz do¤ru yan›t› vermifl ama kan›t yol-

lamam›fl. Saym›yorum! Ak›n Ozay trigonometri

kullanarak da olsa do¤ru kan›tlam›fl. 
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1 Kirifl dörtgenlerinde karfl›l›kl› kenarlar›n çarp›mlar›n›n toplam›,

köflegenler çarp›m›na eflittir.
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Ödüllü 
2005-IV Sorusu

ABC bir üçgen.

B ve C’den ç›k›lan içaç›ortaylar AC ve AB

kenarlar›n› s›ras›yla D ve E noktalar›nda kessin.

BD ve CE içaç›ortaylar› I’da kesiflsin.

BIC aç›s›n›n aç›ortay› ED ve BC’yi s›ras›yla

X ve Y’de kessin. 

XI : IY = 1 : 2 olsun.

m(CAB)’yi bulun.
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