Matematik Diinyasi, 2005 Kis

Cahit Arf Matematik Giinleri IV - 2005

Istanbul Bilgi Universitesi Matematik Boliimii tarafindan diizenlenen Cahit Arf Matematik Giinleri’nin

dorduncusi 130 dolayinda 6grencinin katilimiyla gerceklesmistir. Cahit Arf Matematik Giinleri lise-

lerarasi ve iki asamadan olusan bir matematik yarismasidir. Ug saat siiren birinci asamadan sonra se-
cilen 30 dolayinda 6grenci giin boyu siiren ikinci agamaya hak kazanir. Daha ayrintili bilgi ve veri-
len 6diller igin: http://math.bilgi.edu.tr/cahitarf.

1. Rastgele karistirilmig bir deste iskambil ka-
gidinda en st ve en alttaki kagitlarin as olma ola-
siligin1 hesaplayiniz.

2. Yandaki sekilde,
sadece dikey ve yatay
olarak birer basamak
hareket edebilen birinin
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3. Dikdortgen sek-
lindeki bir bilardo ma-
iki

nokta belirleniyor ve bu
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noktalara iki bilardo to-
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pu yerlestiriliyor. Bu
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toplardan birini tam {ig
degisik kenara carptik-
tan sonra ikinciye ¢arpacak sekilde bir vurus yap-
mak her zaman mimkindiir. Bu nasil yapilir?

4. Dort cember yardimiyla yandaki gekilde go-
ruldiagu gibi on sinirli bolge olusturulmustur. Bu
bolgelere 1°den 10’a
kadar olan sayilarin
herbiri 6yle yerlestiril-
mistir ki her ¢ember
icinde kalan sayilarin
toplami aymidir. Bu-
tiin ¢emberlerin iginde
kalan ortadaki bolge-
ye kargilik gelen sayiy
bulunuz.
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5. y = x2 seklindeki
bir paraboliin igine siga-
cak ve parabolin tepe
noktasina degecek en bii-

yik cemberin yaricapini
bulunuz.

6. Bir kenar1 a olan bir kareyi kaplamak igin
gene bir kenari g olan eskenar ticgenlerden en az
dort taneye ihtiya¢ oldugunu kanitlayiniz.

7. R[X] polinomlar halkas1 tizerinde tanimlan-
mug bir & : R[X] —» R[X] fonksiyonu her a € R ve
her f, g icin 8(af) = ad(f), 8(f + g) = 8(f) + 8(g) ve
3(fg) = f8(g) + g8(f) kosullarini sagliyorsa bu &
fonksiyonuna R[X] halkasinin bir tirevi denir.
R[X] halkasmnin biitiin tiirevlerini bulunuz.

8. f(x) =ax? + bx +c(a, b, c e R, a#0) sek-
lindeki fonksiyonlar kiimesinde soyle bir ¢arpma
islemi tanimlaniyor: Her f, g fonksiyonlari ve her
x € Rigin

(f © g)(x) = flg(x)).
f o g =g o f kosulunu saglayan yukaridaki gibi
buttin f ve g fonksiyonlarini bulunuz. &
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