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Degistirip Degistirmemek

Bir Sey

Degistirir mi Degistirmez mi?
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Bu yaz1 2007-1V sayisinda yayimlanmusti. Bir
paradoks s6zkonusu. Ayni soruya iki degisik ya-
nit bulunuyor. Yaziy1 kisaltarak tekrar yayimli-
yor ve sonuna bir ek getiriyoruz. MD

Biri iki kapali zarfla size gelip soyle diyor:

- Bu kapali zarflarda para var. Hangisinde ne
kadar oldugunu bilmiyorum ama birindeki para-
nin digerindekinin iki kati oldugunu biliyorum. Is-
tedigini sec, i¢indeki para senin...

Zarflardan birini seciyorsunuz. Zarfi getiren,
size, “Istersen bu zarfi birak digerini se¢” diye bir
secenek sunuyor.

Ne yaparsiniz? Zarfi degistirir misiniz degistir-
mez misiniz? Yoksa zarfi degistirip degistirmemek
farketmez mi?

Farketmez!

Zarflarin birinde # lira, digerinde 27 lira olsun.

Once zarflar1 degistirmedigimizi varsayalim. 1/2
olasilikla 7 liralik zarfi se¢gmisizdir ve # lira kazani-
riz. 1/2 olasilikla 27 liralik zarfi secmisizdir ve 27 li-
ra kazaniriz. Demek ki bu durumda beklentimiz,

(12)xn + (1/2)x2n = 3n/2
dir.

Simdi zarflari degistirdigimizi varsayalim. Seg-
tigimiz zarfta 1/2 olasilikla # lira vardir ve zarfi de-
gistirdigimizden 27 lira kazaniriz. Sectigimiz zarfta
1/2 olasilikla 2# lira da olabilir ve 0 zaman zarfi
degistirdigimizden z lira kazaniriz. Bu durumda
beklentimiz

(1/2)x(2n) + (1/2)xn = 3n/2
olur.

Her iki stratejide de 37/2 bulduk. Demek ki de-
gistirsek de degistirmesek de bir gey farketmez.
Tahmin ettigimiz gibi...

Farkeder!
Ama bir de goyle distinelim: Bir zarf segtik ve
diyelim zarfta m lira var. Hatta zarfa bakip zarfta
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m lira oldugunu gergekten gorebiliriz de. Diger
zarfta ya m/2 lira ya da 2m lira olmali; tam ne ka-
dar oldugunu bilmiyoruz. 1/2 olasilikla 72/2 lira,
1/2 olasilikla 2 lira vardr.

Her iki stratejide de beklentileri hesaplayalim,
bakalim hangisinde daha yiiksek ¢ikacak.

Zarfi degistirmezsek m lira kazanacagiz elbet-
te, bundan kuskumuz yok.

Eger degistirirsek, diger zarfta 1/2 olasilikla
m/2 lira olacak ve 1/2 olasilikla 2 lira olacak. De-
mek ki degistirirsek beklentimiz,

(172)x(m12) + (112)x(2m) = Sml4
olacak.

Degistirmezsek beklentimiz m olacakti. 5m/4,
m’den daha buiyik oldugundan, bu sefer en iyi
stratejinin degistirmek gerektigini bulduk.

Allah Allah!

Ayni soruyu iki degisik bigimde dusiindik ve
birinde degistirip degistirmemenin farketmedigini
bulduk, digerinde ise degistirmenin daha iyi olaca-
gin1 bulduk... Peki burada neler oluyor? Neden iki
degisik yanit buluyoruz?

MD’nin Notu: Editor, yazi yayimlanmadan 6n-
ce bilgisayar simiilasyonu yaparak degistirip degis-
tirmemenin farketmeyecegini bulmustu. Ama ikinci
yanitin neden yanlig oldugunu hakkiyla anlayamadi.
Problemi sordugu Haluk Oral, degistirip degistirme-
menin farketmeyecegini su yolla acikladi: Diyelim
degistirmek daha cazip. O zaman iki zarfi iki degi-
sik oyuncuya sun. Her ikisi de zarfin1 diger oyuncu-
nun zarfiyla degistirmek isteyecektir ve her ikisinin
de beklentisi artacaktir. Oysa
zarflarda para kaybi ya da ar-
tigt olmadigi i¢in beklentinin
artmamasi gerekir. Ama hala
daha ikinci yanmitta yanligin
nerede oldugunu bilmiyoruz.
Agiklayana o6dil var. %




