Matematik Diinyasi, 2009-11I-1V

Kiimeler Kuram Sinavi
Final Sorulari

Birinci Kisim.
1. I ¢ R, n elemanl bir kiime olsun.
{(iy, iy, 13) € I3 14y < iy < 13}
kiimesinin eleman sayisini bulun. Eger 3 yerine rast-
gele bir 7 = 1, ..., n alirsak sonug ne olur?
2. Bir s > 1 tamsayist igin su esitligi gosterin:

()

Ay, ..., A, kuimeler olsun. x, bu kiimelerin tam
s tanesinde bulunan bir eleman olsun. x’in

D iAinAinA
sayisina olan katkisini hesaplayin, yani eger
Bi = Ai\ {x}
ise

Zi<j< JAina;nAl-Y

sayisini hesaplayin.

B, N\B; By

i<j<k

4. Yukardaki verilerle, x’in

2.l —Zi<j|Ai nA|+ ZKK JAinAna -

sayisina katkisini hesaplaymn.
5. Yukardakilerden, A U ... U A, | sayisinin

Zi|Ai| —zi<j|Ai AA|+ Zi<;’< k|A,- NA; r\Ak| .

sayisina esit oldugunu kanitlayimn.

6.1A; ... A, | sayisinin,
zi|Ai|_zi<j‘Ai UA/" + zi<;’<lz

sayisina esit oldugunu kanitlayin. Ipucu: Yukardaki

AjUA; DAY~

sonucu Ay, ..., A, kiimelerinin tiimleyenlerine uygu-
layin.

Ikinci Kisim. A ve B kiimeleri igin,
AAB=(A\B)uU (B\A)
olsun. (A ile B’nin simetrik farks.)
1. A’nin birlesme ve degisme 6zelliklerinin oldu-
gunu ve N igleminin A tizerine dagildigini kanitlayin.
2. A A ... A A, kiimesinin, tek sayida A;lere ait
elemanlardan olustugunu kanitlayin.

s i~14i-1| S y .
3. Zi:l(_l) 2 (J sayisinin eger s ciftse 0,

tekse 1 oldugunu kanitlayin.
4. Yukardaki iki sorudan, |[A{ A ... A A, | sayisinin

zl‘|Ai| _221<7|A1UA7| + 222i<i<k|AiUAj UAk —

sayisina esit oldugunu kanitlayin.

Uciincii Kisim. Sabit bir X kiimesinin A ve B
altktimeleri i¢in,
Al B=(AUB)
olsun. U, N, \ ikili islemlerinin herbirinin sadece
islemi kullanilarak ifade edilebilecegini kanitlayin.

Doérdiincii Kisim. Eger (X;);; bir kiimeler aile-
siyse, bu ailenin I'l;_; X; kartezyen carpimimn
IL,.; X;={f: 1> 1L; X;: heri e I igin,

fli) e X3}

iel

olarak tanimlandigini animsatalim.

(Ji)ier bir gostergecler ailesi ve (A;);cy, jej, bir
kiimeler ailesi olsun.

1. Asagidakilerden birini kanitlayin:

Uief (ﬂfe]i Aij j - tel ;e /i [Uz’el A, fm)’
N (U/EL Aij j -U tell, o1 J; (ﬂz’ezA’F f “7)'

2. Asagidakilerden birini kanitlayin:

HiEI(Ufefi Ai’jj - U tell,o i (Hiel A, f(i))’
Hielmiefi A ] [ teILcr (Hid Ait <">)'

Besinci Kisim. (A,,),, ve (B,,),, iki kiime dizisi
olsun. Asagidaki onermelerin esdeger olduklarini
kanitlayin:

a) Her n ve m i¢in, A,, N B,,, sonludur.

b) Oyle ayrik A ve B kiimeleri vardir ki her 7 icin

A, \ A ve B, \ B kiimeleri sonlu olur.

Altma Kisim. (A;);c; ve (B;);c; kiimeler ailesi
icin agagidaki denklem sistemlerinin (oldugunda)
¢oziimlerini bulun. Coziimun biricikligini tartigin.

a)A;,NnX=B;(iel) a)A;uX=B;(iel)

Q) A\X=B(icl) d)X\A=B;licl).+
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