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Genis Acili Ucgen Olasilig:

aireyle pi sayisi arasindaki iligki iyi bilinir
ve pek sasirtici bulunmaz da, genis acili tig-
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de sasirtir. Bu yazida sizi sagirtmayi hedefliyoruz.

genlerle pi sayisi arasinda bir iligki herhal-

Sorumuz su: [0, 1] araligindan rastgele iki x ve
y sayist secerek, kenarlari 1, x ve y olan bir genis
acily iicgen olusturma olasihigr kactir?

[0, 1] araliginda rastgele iki sayi segmek demek,
birim karede, yani duzlemin [0, 1] x [0, 1] bolgesin-
de rastgele bir nokta secmek demektir. Nitekim bir-
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birinden bagimsiz her x ve y se¢imi birim karede (x,
y) noktast verir ve, tam tersine, birim karede rastge-
le secilmis her (x, y) noktas: bize [0, 1] araliginda
rastgele secilmis iki x ve y noktas verir.
Her seyden once, kenarlar1 1, x ve y olan (dar

ya da genig acili) bir tiggen olmali. Bunun icin de,

l+x>y

l+y2x

x+y2>1
kosullarinin hepsi birden gecerli olmali (Uggen
Esitsizligi). Ama

l+x=212y
oldugundan, birinci esitsizlik her zaman dogru ol-
mak zorundadir. Benzer gekilde ikinci esitsizlik de
dogru olmalidir. Demek ki, uzunluklar1 1, x ve y
olan bir tiggenin var olabilmesi igin,

x+y2>1

esitsizligi dogru olmalidir. Dolayisiyla birim kare-
de rastgele secilen (x, y) noktasi asagidaki koyu gri
tiggenin icinde segilmelidir.
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Bunun da olasiligi 1/2'dir elbette.

Diyelim (x, y) noktasi yukardaki koyu gri t¢-
gende secildi ve boylece kenarlari 1, x ve y olan bir
tg¢gen olustu. Simdi bu tiggen dar acili ya da genis
agili olabilir. Ucgenin genis agili olmasi icin (x, y)
noktasi hangi bolgede secilmelidir?
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En genis aci, en uzun kenarinin karsisinda ol-
mak zorunda oldugundan, 1 uzunluktaki kenarin
karsisindaki A agisiyla ilgilenmeliyiz, ¢ctinkii en bu-
yuk ag1 o aqidir ve eger bir ag1 genis ag1 olacaksa,
bu a¢1 ancak A agisi olabilir ve eger ticgen dar ti¢-
gen olacaksa A acisi dar ag1 olmalidir. Demek ki
soru su: A acisi ne zaman 90°'den buyuk olur, ne
zaman 90°'den kiiciik olur?
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Yukardaki sekildeki gibi kenar uzunluklar 1,
x ve y olan genis agili bir tiggen ¢izelim. Kenari 1
olan kenari ¢ap kabul eden yarim ¢emberi ¢izelim.
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BA kenarini uzatip cemberle D noktasinda kesisti-
relim. A acis1 genis ac1 oldugundan, tiggen dairenin
icinde kalir. Simdi hesap yapalim:
1 =BD? + DC?
= (BA + AD)? + (AC2 - AD?)
= AB2 + 2AB - AD + AC2
=x2+y2+2AB- AD
> x2 +y2,
Simdi, kenar uzunluklari 1, x ve y olan dar aci-
I bir ticgen ¢izelim. Asagidaki sekilden izleyin. Ge-
A

AB =x

ne kenari 1 olan kenari ¢cap kabul eden yarim ¢cem-
beri ¢izelim. BA kenari cemberi gene D noktasinda
kessin. Bu sefer A agisi dar aci oldugundan, tiggen
dairenin disina tasar. Benzer hesabi yapalim:

1 =BD2+ DC2 = (BA — DA)? + (AC2 — AD?)
= BAZ-2AB - DA + AC?
=x2+y2-2AB - AD < x2 + y2.

Demek ki ticgenin genis acili olmasi icin yeter
ve gerek kosul,
x2+y2<1
esitsizligi. Dolayisiyla ticgenin genis acili olmasi
icin rastgele secilmis noktanin birim karenin asagi-
daki sekildeki koyu gri bolgesinde segilmis olmasi
gerekir.
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Bu alani hesaplayalim. Asagidaki sekilden takip
edin.
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Tiim birim ¢emberin alani
nr? = m.
Ortadaki baklavanin alani
(V2)2 = 2.
Demek ki kalan alan 7 — 2. Bunu 4'e bolersek yu-
kardaki koyu gri alani buluruz:
n—-2
7
Bu da bulmak istedigimiz olasiliktir. ¢
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sonunu hepimiz biliyoruz!

Fransiz Bilim Akademisi

1666°da 14’tincii Louis tarafindan, Fransa’nin Finans (Ekonomi) bakani Colbert’in onerisiyle kurul-
mugtur. Amaci Fransa’da bilimi tegvik etmek ve o giine dek stiregelen Fransiz arastirmaci ruhunu ko-
rumakti. 1660°da kurulan Londra Kraliyet Akademisi’nin tersine tamamen hiikiimete baglyd: ve si-
yaset dig1 kalmali, dini ve toplumsal konulara el atmamaliydi. Kurum olarak resmiyetini 1699°da ge-
ne 14’tncu Louis sayesinde kazanmustir. Fransiz Devrimi’nde, 1793’te meclis tarafindan kapatilmus,
ama iki yil sonra Ulusal Bilim ve Sanat Enstitiisti ad1 altinda tekrar agilmistir. 1798°de Napoleon Bo-
naparte akademiye liye secilmis ve ti¢ y1l sonra akademi bagkani (1801-1814) olmustur. Napoleon’un




