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SORULARI

Derleyen: Ali Doganaksoy *

35. Uluslararast Matematik Olimpiyadi,
12-19 Temmuz 1994 tarihleri arasinda Hong
Kong’da yapildi. Bu olimpiyatta iilkemizi Hasan
Fehmi Ates, Murat Atlamaz, Riza Ertugrul, Zafer
Simgek, Bayram.Yenikaya ve Bilal Yurdakul’dan
olugan takim temsil etti. Ates, Atlamaz, Ertugrul
ve Yenikaya bronz madalya, Simgek ve Yurdakul
mansiyon kazandilar.

1. ECO (Ekonomik Isbirligi Teskilat)
Matematik Olimpiyadi Tahran’da 17-22 Eylil
1994 tarihleri arasinda yapilacak. - Dergimiz
yayina hazirlandifi sirada heniiz baglamarg olan
bu olimpiyatta yarigacak ogrencilerimiz, Halil

Bayrak, Ethem Canakoflu, Mustafa Giinseli,

Ali Ekber Giirel, Caner Kazana ve Bayram
Yenikaya. Bu Ogrenciler; ulusal ve uluslararas:
matematik - olimpiyatlarina hazirhk amaci ile
7-19° Afustos 1994 tarihlerinde Abant Izzet
Baysal Universitesi tesislerinde yapilan caligsma
kampinda yapilan sinavla belirlendi,

Bu sayimizda 35. Uluslararas: Matematik
Olimpiyadr’nda sorulan sorulan veriyoruz.

Birinci Giin, 13 Temmuz 1994

Stire: 41 saat: Her problem 7 puan degerindedir.
‘ 1. m ve n pozitif tamsayilar olsun.
@1,82,-..,am, 11,2,...,n} kiimesinin farkl Syle
elemanlar: olsun ki, 1 <4 < 7 < 'm olmak fizere
a;+a; <n o}dugu her durumda, a; +a; = ap
olacak seknde bir & {1 < k <'m) bulunsun.

a1 tdp+ - Fam  ntl
: >
m -2
oldugunu kamtlaymiz.
2. ABC ikizkenar ticgeninde [AB| = |AC|

olsun.

(i) M, BC’nin orta noktas1 O da, AM
dogrusu ustunde bulunan ve OB’nin AB'ye dik
olmasim saglayan nokta olsun.

(ii) @, BC kenan iistiinde, B ve C’den farkh :

herhangi bu‘ nokta olsun.
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(i) E, @ ve F aym dogru ustiinde bulunan

~ farkl noktalar olmak tizere, E’'nin AB dogrusu,

F'pin de AC dogrusu. istiinde bulundugunu
kabul edelim. ; ,

OQ'nun EF’ye dik olmasinmn, |QE| =
|OF| olmast igin gerek ve yeter bir kogul oldugunu
kanitlayiniz.

3. Her k posz tamsay131 i¢in, {Ic +
Lk+2,.. Qk} kiimesine ait ve 2 tabanina gore
yazﬂlmlarmda tam olarak ti¢ tane 1’in gegtigi ele-
manlarin sayist f(k) olsun.

(a) Her m pozitif tamsaysi i¢in, f(k) =
olacak gekilde en az bir k pozitif tamsayisinin bu-
lundugunu kanitlaymsz.

(b) f(k) = m egitliginin tam olarak bir k i¢in
saglandigi tiim m pozitif tam sayilarint bulunuz.

Ikinci Giin, 14 Temmuz 1994

Stire: 4%; saat. Her problem 7 puan degerindedir. -

n® 41

1 sayisinin bir tamsay1 olmasim

saglayan tiim (m, n) sirali pozitif tamsay: ikilile-
rini bulunuz.

5. S, —1’den kesin biiyiik reel sayilarin
kiimesi olsun. Asagidaki iki kosulu saglayan tiim
f: 8~ S fonksiyonlarim bulunuz:

(i) S’yeait her z,y icin, Hle+fy)+ef(y)) =
¥+ f(z) + yf(x) olup,

(i) ig}-l, ~1I'<z <0 ve <z arahklannm
her birinde kesin artan bir fonksiyondur.

6. Asafidaki kogulu saglayan ve pozi-
tif tamsayilardan olugan bir A kiimesinin var
oldugunu gosteriniz: ~

Tim elemanlan asal sayilar olan sonsuz
her S kiimesi igin, m ve n sayilarindan her
birinin S’ye ait k farkli elemanin carpimi ol-
masini saglayacak bi¢imde K < 2, m € A ve
n Q A pozitif tamsayﬂan vardir.
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