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5, ANTALYA MATEMATIK OLIMPIYADI 2. ASAMA SORULARI

LISE I GRUBU

1. p ve q tekasal sayﬂar ve p ile g arasinda bagka asal sayi yoksa, p+g sayisuun, her biri 1 *den bityiik en
- az ii¢ tane dogal sayimmn garpimu olarak yazilabilecegini gosteriniz. (Carpantarn farkli olmalan gerekmez.)

2. Stfirdan farkls x, y, z sayilan x? —y? =ypz ve 32> -z°=zx  esitliklerini saghyor. x> —z% =x y
oldugunu gosteriniz. ‘

3. Her biri 100 ‘den kiigiik olan 10 farklh pozitif tam sayimn olusturdugu her kiimenin bog olmayan ve aynk yle
iki altktimesi vardir ki, bu altkiimelerden birindeki sayilarm toplaml digerindeki sayilann toplamuna esittir;
ispat ediniz.

4. Duzlem ﬁzen'nde, hepsi bir dogru tizerifide bulunmayan 2000 tane nokta isaretlenmis ve bu noktalarin
herbirinin yanina o noktanm yiikii diyecegimiz bir reel say1 yazilmustir. Uzerinde en az iki isaretlenmis nokta
~ bulunduran her dogrunun tiim isaretlenmis noktalanmn yikler toplamu sifir olduguna goére, her noktanm

yiikiiniin sifir oldugunu kantlaymiz.
5. Dar agili bir ABC tiggeninin gevrel‘ cemberine A ve B noktalannda teget olan dogrularn kesisim noktast D;
2
DC ile [AB] ‘ninkesisim noktasi da E ile gostcnhyor iéﬁ: | Ag E 5 oldugunu ispat ediniz.
| BC|

LiSE I-11I GRUBU

1. Bir » dogal sayisin kendisinden kﬁguk tiim dogal sayilara béliinxﬁesiylc ortaya gikan farkl kalanlarm
toplami K(n) ile gosterilsin (Ornek: K(9) = I+2+3+4 = 10). K(n) = n olan tim n dogal sayilanim bulunuz.

. ki grenci, tahtaya  x2 +19 x+91 polinomunu yazarak §éyle bir oyun oynuyérlar: Birinci oyuncu,
* - polinomun. bagkatsayist digmdaki katsayilanindan birini silip, onun yerine bir fazlasmi veya bir eksigini
yaziyor. Benzer gekilde, ikinci oyuncu da ortaya gikan polinomun bagkatsayis: digindaki katsayilanindan birini

silip, onun yerine bir fazlasint veya bir eksigini yaziyor ve oyun bu sekilde surdtiriilityor. Bir stire sonra,

tahtada x° +91 x+ 1 9. polinomu yaz11m1§, olduguna gore, bundan énce yazilan polinomlardan en az birinin

3. n23 olmak izere a,;,a,,..,a, reelsaylanicin
atay+..ta,2n Ve a1+a2+ +a >n?

esitsizlikleri saglanmaktadir. @, , 4@, ,..., Q@
bulundugunu ispat ediniz.

n

sayilan iginde 2 ‘den kiiglik olmayan en az bir say

4. Bir mithendis, her biri dizlemde uygun bir paraboliin ig bélgesini aydinlatabilen sonlu sayida fener ile tim
diizlemi aydinlatabilecegini sdyleyince, matematikgi olan arkadagi bunun miimkiin olmadifim kanithyor. Bunu
siz de kamtlaymiz.

5. Dar agih bir ABC iiggeninin ¢evrel ¢emberinin merkezi O ; [OA] Uzerinde almanbir E (A#E#0)
noktasindan, [AB], [BC], [CA] kenarlarma indirilen dikmelerin ayaklan, swasiyla N+, L, M ; ABC
iicgeninin A ‘dan gegen yiiksekliginin [BCJ kenarmi kestigi nokta D ile gosterilmek tizere; N L, D M
noktalariun bir gember uzennde bulundugunn ispatlaymniz.
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