PARADOKSLAR, CATISKILAR

TALAT TUNCER

urada bazi ilging paradokslardan s6z
=dece8im. Once kavramlara aciklik getirelim.
= waooks, felsefe bakimindan soyut
. =kemenin, bazi hallerde sona erdigi celiski.
_ -1 (antinomie) ise, iki felsefe yasasi, iki
= === ilkesi arasindaki celiski. Celigki
dlctmn) daha 6nce sOylenen ya da yapilana
-_-_ o hU§me eylemi.
=matikte cok paradoks ve catiski mevcuttur.
a.ncak bir ikisini soyleyecegiz. Cantor,
atikteki paradokslan gidermek icin
_—meler Kurami'm ortaya atti; bu kuram bir gok
= coziim getirmekle birlikte kendisi de
wrzcokslar dogurdu. Bazilarim iinlii ingiliz
_._-'."_.*'_'_‘_iﬁk(;i ve felsefecisi Bertrand Russel
== Ama eksikler konumunu koruyor.
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Zemon va da Agil (Akhilleus) veya
S.zplumbaga paradoksu:

.= oounde ilerleyen bir kaplumbagZayi hlg bir
“w—om vakalayamayacaktir. Ciinkii Asil once
Lz mbaganin bulundugu yere gelmelidir. Oraya
s=lmce ;;aplumbaga buray: birakmug ve ilerisinde
= ommus olacaktir. Bu muhakeme yinelenerek
== == ki kaplumbaga daima Asil'in onunde

== N1
S wssel Paradoksu:

= wzmcilenni eleman olarak almayan biitiin
~rel=rin Kiimesi olsun, yani;
Z={XI1Xe X}
== I w=ndine ait midir, degil midir? Z, Z ye ait .
“rmzsz 7 nin tammuina gore Z kendisine ait olur.
= baska Z, 7 ye ait olsa, Z nin tanimina gore
dne uit degildir. Her iki hal de bir gehgklyle
nalk ar'a.smda benzeri berber
soowswdur: Bir kdydeki berber, ancak kendi
e ras olamayan biitiin erkekleri trag ediyor
mzsiz zmm etmiyor. Berber kendini tras eder
:'_ i) 'Erben kim tras eder?)
w=-=.==0 berber kendini tras etse, kendi kendine
s olamavan d‘keklen trag etmesine aykm
~clunur, Kendini trag etmese, "ancak
s o tras etmemesine” aykin diigmiis
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bulunur.

Paradoksal Problem:

M. V. Berry'ye gore (Principles of Cosmology,

Cambridge University Press, 1976, sayfa 122)

godzlemlenebilen evrenin ¢api kabaca 107m olarak

bilinmektedir, dolayisiyla hacmi 5.10” m’ eder,

(7t =3 alind1). Bir tavsan yasamu boyunca ortalama

5 yavru yapsa. kac kusak sonra tavsanlar

evrenden fazla yer tutarlar? Mevcut 100 tavsan

oldugu kabul edilecek ve bir tavsanin hacmi

ortalama 1 dm® alinacak.

Coziimii: n nci kusakta tavsanlar evren kadar yer

tutsun. Tavsan sayis1 geometrik diziye gore artsin.

nnei terim a, = a, q*' dir, a, ilk terim, q ortak

carpan. Buna gore a, = 100, g = 5 oldufundan
oS~ 107 =510 =5~ =10

logaritma alirsak (10 tabanma gore),

o

cikar. Demek ki 114 kusak sonra tavsanlara yer
kalmayacak.
Biitiin kiimelerin kiimesi. Cantor
paradoksu:
Biitiin kiimelerin kiimesini Cile gosterelim. Bu
durumda ¢ nin her alt kiimesi Cnin bir eleman: (ya
da iiyesi) dir. Buna gore Cnin kuvvet kiimesi (yani
alt kiimeler kiimesi) de Cnin bir alt kiimesidir. C
nin kuvvet kiimesi T (€) ya da 2 Cile gosterilir.
Demek ki

X

dir. Bundan

. (D card (29 <card (O

yazilir, ¢iinkii alt kitmenin kardinali asil
kiimeninkinden kiictiktiir. (1)e gbre kuvvet
kiimesinin kardinali, biitiin kiimeler kiimesinin
kardinalinden genis anlamda kiiciiktiir. (card,
kardinalin yani sayma sayisinin semboliidiir).
Oysa Cantor teoremine gore
@ card (O) <card (29
dir. (1) ile (2) birbiriyle celiski olusturur.
Nort: Cantor teoremi: Herhangi bir E kiimesi i¢in

E<2E
dir (vani E kiimesi, kendinin kiimeler kiimesini dnceler) ve
dolayisiyla

card (B) <card 25)  dir.



