
Do¤ru Önermeler, Yanl›fl 
Önermeler

Bu yaz›da 6 mant›k sorusu sorup yan›tlayaca¤›z.

Birinci Bilmece. Yarg›ç karar verecek. Mahkeme tutanakla-

r›ndan flu bilgiler ç›k›yor:

E¤er A suçsuzsa, hem B hem C suçlu.

Ya B ya C suçsuz1.

Ya A suçsuz ya B suçlu.

Kim ya da kimler suçlu, kim ya da kimler suçsuz?

‹kinci Bilmece. Ayfle, Emin ve ‹hsan ayr› ayr› tak›mlar› tu-

tuyorlar.

E¤er ‹hsan Befliktafll›ysa, Emin Fenerbahçeli2.

E¤er ‹hsan Fenerbahçeliyse, Emin Galatasarayl›.

E¤er Emin Befliktafll› de¤ilse, Ayfle Fenerbahçeli.

E¤er Ayfle Galatasarayl›ysa, ‹hsan Fenerbahçeli.

Ayfle’nin, Emin’in ve ‹hsan’›n tuttuklar› tak›mlar› bulun.

1 Bu önermeye göre hem B hem C suçsuz olabilir. Bundan sonraki önerme için
de ayn› fley geçerli.

2 E¤er ‹hsan Befliktafll› de¤ilse, bu önerme bize bir fley ö¤retmiyor. Ayn› fley bun-
dan sonraki önermeler için de geçerli.



Üçüncü Bilmece. Afla¤›daki tümceleri Atefl’ten, Bülent’ten

ve Can’dan duydum. Ben onlar›n yalanc›s›y›m.

Atefl, “ya Bülent ya Can yalanc›d›r,” dedi.

Bülent, “Atefl yalanc›d›r,” dedi.

Can, “hem Atefl hem Bülent yalanc›d›r,” dedi.

Kim ya da kimler yalanc›? 

Not: Yalanc› hep yalan söyler!

Dördüncü Bilmece. Alt› çocuktan ikisi bir bahçeden elma

afl›rm›fl. Ama hangi ikisi? Çocuklar büyük bir günah ifllemifller

gibi sorguya çekilirler.

Hamdi çocuk, “Can’la Göksun çald›,” der.

Jale çocuk, “Dilek’le Tamer çald›,” der.

Dilek çocuk, “Tamer’le Can çald›,” der.

Göksun çocuk, “Hamdi’yle Can çald›,” der.

Can çocuk, “Dilek’le Jale çald›,” der.

Tamer çocuk bulunamam›fl. (Yoksa bir köflede elmalar› m›

yiyor?) Sorgulanan befl çocuktan dördü yaramazlardan birinin

ad›n› do¤ru vermifl, öbürünün ad›n› yanl›fl vermifl. Beflinci çocuk

her iki ad› da yanl›fl vermifl. Elma afl›ran iki yaramaz› bulun.

Beflinci Bilmece. A, B, C diye adland›r›lan üç nesnenin

renkleri mavi, k›rm›z› ve yeflil. Afla¤›daki üç önermeden salt bi-

ri do¤ru:

A k›rm›z›

B k›rm›z› de¤il

C mavi de¤il

Nesneler ayr› renklerde olduklar›na göre, her nesnenin ren-

gini bulun.

Alt›nc› Bilmece. Ayfle, Bülent, Cevdet ve Derya aralar›nda

satranç turnuvas› yaparlar. Turnuva bittikten sonra,
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Ayfle, “Cevdet kazand›, Bülent ikinci geldi,” der;

Bülent, “Cevdet ikinci, Derya üçuncü geldi,” der;

Cevdet, “Derya sonuncuydu, Ayfle ikinciydi,” der.

Her üç kiflinin öne sürdü¤ü iki önermeden yaln›zca biri

do¤rudur. Örne¤in Ayfle’nin öne sürdü¤ü

Cevdet kazand›

ve

Bülent ikinci geldi

önermelerinden yaln›zca biri do¤rudur, ikisi birden do¤ru ola-

maz. Dolay›s›yla Ayfle’nin yan›t›ndan, ya Cevdet’in birinci ol-

du¤unu ya da Bülent’in ikinci geldi¤ini biliyoruz. Bundan bafl-

ka, ya Cevdet’in birinci gelmedi¤ini ya da Bülent’in ikinci gel-

medi¤ini biliyoruz.

Turnuva sonucunda eflitlik olmad›¤›na göre, turnuvan›n s›-

ralamas› nas›ld›r?

Birinci Bilmecenin Yan›t›: E¤er A suçsuzsa, birinci önerme-

ye göre hem B hem C suçludur. Ama bu sonuç ikinci önermey-

le çelifliyor. Demek ki A suçlu. A suçlu oldu¤undan, üçüncü

önermeye göre B suçlu. B suçlu oldu¤undan, ikinci önermeye

göre C suçsuz.

Sonuç olarak, A ve B suçlu, C suçsuzdur.

‹kinci Bilmecenin Yan›t›: Önce mant›kta kullan›lan “ise”

sözcü¤ü üzerine bir iki söz söyleyelim.

Türkçede ve baflka dillerde, Pazar günü hava güzel olursa

pikni¤e gidece¤iz tümcesi, pazar günü hava güzel de¤ilse pikni-

¤e gidilmeyecek anlam›n› da tafl›r. Her ne denli tümce bunu

aç›k aç›k söylemiyorsa da, bu anlam sezilir. Mant›k ve mate-

matikteyse, pazar günü hava güzel olmazsa pikni¤e gidilip gi-

dilmeyece¤i bu tümceden anlafl›lmaz. Konumuz matematik ve

mant›k oldu¤undan, örne¤in, ‹hsan Befliktafll› de¤ilse, birinci

tümce bize bir bilgi vermez.
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fiimdi bilmecemize dönelim.

Önce önermelerimizi simgelerle belirtelim. EB, “Emin Be-

fliktafll›” önermesini simgelesin. AG, “Ayfle Galatasarayl›”

önermesini simgelesin... Bildiklerimizi s›ralayal›m:

‹B ise EF

‹F ise EG

EB de¤ilse AF

AG ise ‹F

Birinci önermeyi, yani “‹B ise EF” önermesini ele alal›m.

Bu önerme, bize IB do¤ruysa, EF’nin de do¤ru oldu¤unu söy-

lüyor. Ama, ‹B yanl›flsa yeni bir bilgi vermiyor. Bunun gibi

üçuncü önerme, EB yanl›flsa AF’nin do¤ru oldu¤unu söylüyor;

EB do¤ruysa üçuncü önerme bize yeni bir bilgi vermiyor.

E¤er ‹B do¤ruysa, ‹B = 1 yazal›m; yanl›flsa ‹B = 0 yazal›m.

Bunu her önerme için yapal›m. Elde etti¤imiz yeni önermeleri

yazal›m:

‹B = 1 ise EF = 1

‹F = 1 ise EG = 1

EB = 0 ise AF = 1

AG = 1 ise EF = 1

Baflka ne biliyoruz? Herbirinin ayr› ayr› tak›mlar› tuttu¤u-

nu biliyoruz. Demek ki, örne¤in Emin Fenerbahçeliyse, Ayfle ve

‹hsan Fenerbahçeli olamazlar; yani EF = 1 ise AF = ‹F = 0 ol-

mal›. Bunun tersi de do¤rudur: AF = ‹F = 0 ise, EF = 1’dir (bi-

ri Fenerbahçeli olmal›!) Ayr›ca, bir kifli iki tak›m› birden tuta-

mayaca¤›ndan, örne¤in EF = 1 ise EB = EG = 0 olmal›. Bunun

da tersi do¤rudur: EB = EG = 0 ise, EF = 1 olmal› (Emin bir ta-

k›m› tutmal›!)

Sonuçlar›m›z› yandaki tabloda gös-

terece¤iz. Tablonun bofl karelerine 0

(yanl›fl) ve 1 (do¤ru) koyaca¤›z. Her

sütunda ve her s›rada yaln›zca bir tane

1 olmas› gerekti¤ini biliyoruz.
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E¤er EF = 1 ise, EB = 0’d›r. EB = 0 eflitli¤inden ve üçuncü

önermeden AF = 1 ç›kar. Ama hem EF hem AF do¤ru olamaz.

Demek ki EF = 0 olmal›.

E¤er ‹B = 1 ise, birinci önermeden EF = 1 eflitli¤i ç›kar, ki

bunun do¤ru olmad›¤›n› yukarda görmüfltük. Demek ki ‹B = 0.

E¤er AG = 1 ise, dördüncü önermeden, EF = 1 ç›kar, ki bu-

nun do¤ru olmad›¤›n› görmüfltük. Demek ki AG = 0.

Bu buldu¤umuz üç sonucu tablo-

muzda yandaki gibi gösterelim.

‹F = 1 eflitli¤ini varsayal›m. ‹kinci

önermeye göre, EG = 1’dir. EG = 1 ol-

du¤undan, EB = 0 olmal›. EB = 0 oldu-

¤undan, üçuncü eflitli¤e göre, AF = 1 olmal›. Ama hem AF hem

‹F do¤ru olamaz. Demek ki ‹F = 0.

Sonuç olarak, ‹B = EF = AG = ‹F = 0 eflitliklerini kan›tla-

d›k. fiimdi, yandaki tabloyu - her sütu-

na ve s›raya bir 1 gelecek biçimde - bir

türlü tamamlayabiliriz: ‹B = ‹F = 0

eflitli¤ini biliyoruz. Demek ki ‹G = 1

olmal› (‹hsan bir tak›m tutmak zorun-

da!) EF × ‹F = 0 oldu¤una göre, AF = 1 olmal› (biri Fenerbah-

çeyi tutmal›!) AF = 1 oldu¤undan, AB = 0 olmal›. AB = ‹B = 0

oldu¤undan, EB = 1 olmal› (biri Befliktafll› olmal›!)

Sonuç olarak,

Ayfle Fenerbahçeli

Emin Befliktafll›

‹hsan Galatasarayl›

d›r.

Üçüncü Bilmecenin Yan›t›: Atefl, Bülent ve Can yerine A, B

ve C simgelerini kullanaca¤›z. “A yalanc›” önermesini A = 0

olarak, “A yalanc› de¤il” önermesini de A = 1 olarak göstere-

lim. Ayn› fleyi B ve C için de yapal›m. fiimdi A, B ve C’nin de-
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diklerini matematikçeye çevirelim.

Önce A’n›n dedi¤ini ele alal›m. A, “ya B ya C yalanc›d›r,” di-

yor. Yani “ya B = 0 ya C = 0’d›r,” diyor. Demek ki, A yalanc› de-

¤ilse (yani A = 1 ise), “ya B = 0 ya C = 0” önermesi do¤rudur. De-

mek ki, “A = 1 ise ya B = 0 ya C = 0” önermesi do¤rudur. Öte

yandan, A = 0 ise, yani A yalanc›ysa, “ya B = 0 ya C = 0” öner-

mesi do¤ru olamaz (çünkü A yalan söylüyordur); dolay›s›yla B =

C = 1 eflitlikleri do¤rudur. Sonuç olarak, A’n›n dediklerinden,

A = 1 ise, ya B = 0 ya C = 0

ve

A = 0 ise, B = C = 1

önermeleri ç›kar.

Ayn› fleyi B ve C için yapacak olursak, bilmecemiz biraz da-

ha matematikselleflir. ‹flte bilmecenin bize verdi¤i bilgilerin ma-

tematikçesi:

1. A = 1 ise ya B = 0 ya C = 0

2. B = 1 ise A = 0

3. C = 1 ise A = B = 0

4. A = 0 ise B = C = 1

5. B = 0 ise A = 1

6. C = 0 ise ya A = 1 ya B = 1

A = 0 eflitli¤ini varsayal›m. (4)’e göre B = C = 1 olmal›. C = 1

oldu¤undan, (3)’e göre B = 0 olmal›. B, hem 0’a hem 1’e eflit ola-

mayaca¤›ndan bir çeliflki elde ederiz. Demek ki A = 1 olmal›.

A = 1 oldu¤undan, (2)’den B’nin 1 olamayaca¤› ç›kar. De-

mek ki B = 0.

A = 1 oldu¤undan, (3)’ten C’nin 1 olamayaca¤› ç›kar. De-

mek ki C = 0.

Sonuç olarak B ve C yalanc›d›r, A yalanc› de¤ildir. Do¤ru

yan›t› buldu¤umuzdan (yani bilmecenin bir çözümün oldu¤un-

dan) emin olmak için, bulduklar›m›z›n (1), (5) ve (6)’y› sa¤la-

d›¤›n› kontrol etmemiz gerekir. Bunu okura b›rak›yoruz.

Dikkat edilirse (1), (5) ve (6)’y› kullanmad›k.
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Dördüncü Bilmecenin Yan›t›: Çocuklar›n adlar›n› bafl harf-

lerine göre C, D, G, H, J, T harfleriyle simgeleyelim. Elmay› C

afl›rm›flsa C = 1 yazal›m, yoksa C = 0 yazal›m. Bunu her çocuk

için yapal›m. Çocuklardan ikisi elma afl›rd›¤›ndan,

C + D + G + H + J + T = 2 (*)

eflitli¤inin do¤ru oldu¤unu biliyoruz.

Baflka ne biliyoruz? Çocuklardan dördünün çalanlardan bi-

rinin ad›n› do¤ru, öbürünün ad›n› yanl›fl verdi¤ini ve beflinci

çocu¤un her iki ad› da yanl›fl verdi¤ini biliyoruz. Demek ki, ve-

rilen adlar›n de¤erlerinin toplam› 4 olmal›, yani

(C + G) + (D + T) + (T + C) + (H + C) + (D + J) = 4

olmal›. Bu eflitlikten,

3C + 2T + 2D + G + H + J = 4 (**)

eflitli¤i ç›kar. (*) eflitli¤ini, (**)’dan ç›kar›rsak,

2C + T + D = 2 (***)

eflitli¤ini buluruz. C, T ve D’nin de¤eri 0 ve 1 oldu¤undan,

(***) eflitli¤i iki fl›kk›n olabilece¤ini gösterir: Ya C = 0 ve T =

D = 1 eflitlikleri do¤rudur, ya da C = 1 ve T = D = 0 eflitlikleri.

Birinci fl›k, Jale’nin dedi¤inden olanaks›zd›r. Demek ki ikin-

ci fl›ktay›z: C = 1 ve T = D = 0. Hamdi ve Göksun’un dedikle-

rinden ve C = 1 eflitli¤inden G = 0 ve H = 0 eflitlikleri ç›kar. Ge-

riye Jale kal›r. Demek ki elmalar› Jale ve Can afl›rm›fl.

Beflinci Bilmecenin Yan›t›: A k›rm›z›ysa, ikinci önerme yan-

l›fl olmal›, yani B de k›rm›z› olmal›. Demek ki A k›rm›z› ola-

maz. Dolay›s›yla birinci önerme yanl›flt›r.

B k›rm›z› de¤ilse - A k›rm›z› olmad›¤›ndan - C k›rm›z› olma-

l›. Ama o zaman da ikinci ve üçüncü önermeler do¤ru olur. Oy-

sa önermelerden yaln›zca birinin do¤ru oldu¤unu biliyoruz. De-

mek ki B k›rm›z› olmal›. Dolay›s›yla ikinci önerme de yanl›flt›r.

‹lk iki önerme yanl›fl oldu¤undan üçuncü önerme do¤rudur.

Yani C mavi de¤ildir. Bu bilgilerden kolayl›kla A’n›n mavi,

B’nin k›rm›z› ve C’nin yeflil oldu¤u ç›kar.
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Alt›nc› Bilmecenin Yan›t›: Ayfle’nin dediklerini ele alal›m.

a1, “Cevdet kazand›” önermesinin do¤ruluk de¤eri olsun. Ya-

ni, Cevdet turnuvay› gerçekten kazanm›flsa, a1 = 1 olsun. Yok-

sa a1 = 0 olsun. a2, “Bülent ikinci geldi” önermesinin do¤ruluk

de¤eri olsun. Ayfle’nin dediklerinden yaln›zca biri do¤ru oldu-

¤undan, ya a1 ya a2 birdir. Ama ikisi birden bir olamaz. Yani,

a1 + a2 – 2a1a2 = 1 (1)

eflitli¤i geçerlidir. (Bu eflitlik, ancak ve ancak a1 ve a2 say›lar›n-

dan biri 1 oldu¤unda do¤rudur. E¤er her iki say› birden 1 ya

da biri 0’sa yanl›flt›r.) Asl›nda (1) eflitli¤ine gereksinmeyece¤iz.

a1 ve a2’den yaln›zca ve yaln›zca birinin 1 oldu¤unu bilmek bi-

zim için yeterli olacak.

Ayn› biçimde, b1, b2, c1, c2, s›ras›yla Bülent ve Cevdet’in

öne sürdükleri önermelerin do¤ruluk de¤erlerini simgelesinler.

Yukardaki gibi ak›l yürüterek,

b1 + b2 – 2b1b2 = 1 (2)

ve

c1 + c2 – 2c1c2 = 1 (3)

eflitliklerini buluruz.

Daha baflka ne biliyoruz? Cevdet hem birinci hem ikinci

olamayacaklar›ndan, ya a1 ya da b1 s›f›r olmal› (ikisi birden de

s›f›r olabilir.) Demek ki,

a1b1 = 0. (4)

Buna benzer bir nedenden,

b2c1 = 0 (5)

eflitli¤i geçerlidir.

Daha bitmedi. Hem Bülent hem Cevdet ikinci olamaya-

caklar›ndan,

a2b1 = 0 (6)

eflitli¤ini biliyoruz. Buna benzer nedenlerden,

a2c2 = 0 (7)

ve
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b1c2 = 0 (8)

eflitliklerini de biliyoruz.

Bu sekiz eflitlikten a1, a2, b1, b2, c1, c2 say›lar›n› bulaca¤›z.

(4) eflitli¤ini ele alal›m. Bu eflitli¤e göre ya a1 ya da b1 0 ol-

mal›.

Önce b1’in 0 olmad›¤›n› varsayal›m. Demek ki b1 = 1. (4)

ve (6)’ya göre a1 = a2 = 0. Ama bu (1)’le çelifliyor. Demek ki b1

s›f›r olmal›.

b1 = 0 eflitli¤ini bulduk. Bu eflitlikten ve (2)’den b2 = 1 ç›-

kar. Bu son eflitlikten ve (5)’ten c1 = 0 eflitli¤› ç›kar. Bu son eflit-

likten ve (3)’ten c2 = 1 eflitli¤i ç›kar. Bu son eflitlikten ve (7)’den

a2 = 0 eflitli¤i ç›kar. Bu son eflitlikten ve (1)’den a1 = 1 eflitli¤i-

ni buluruz. Demek ki a1 = b2 = c2 = 1. Dolay›s›yla, turnuvan›n

s›ralamas› flöyle:

1. Cevdet

2. Ayfle

3. Derya

4. Bülent

Sonucu bulmak için (8) eflitli¤ini kullanmad›¤›m›za dikkati-

nizi çekerim.
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