Refail Alizade-Sedaget Miirvetova-Halide Sadigova

heyetiyle tamgti. Bunlar Fransa’nin Osmanl Devleti’ne olan borglarinin ertelenmesi ve kapiitalfasyon
uygulamasimin bir az daha uzatilmas: icin Osmanh padigahina ricada bulunmak icin Tﬁrkxyf:’ye
gelmiglerdi ve padigahtan olumlu sinyaller aldiklar i¢in ¢ok mutlu goriiniiyorlardi. Fransa’ya gelmcz.z
hemen Dursun Bey’i en iinlii matematikgilerinden Bolzano’ya gétiirdiiler. Bolzano’nun manastirdaki
yazihanesine girince duvardaki bir yazi Dursun Bey’in dikkatini gekti: ”Tanrinin verdiginin begte
birini bana ver, tanr1 da bana verdiginin iki mislini sana versin.” Dursun Bey kisa bir hesaptan sonra
» Amma da uyanik, tanrimin verdiginden %25 komisyon istiyor?” diye diigiindii ve durumu Bolzano’ya
anlatti. O da problemin matematik dilinde yorumunu yapt:

Problem 1. (Ekmekisti Margarin Problemi) Diizlem iizerinde verilen iki sinirl bolgenin her
birinin alanini tam yariya bélen bir dogru bulunur mu?

Dursun Bey bundan bir gey anlamadi, sadece icinde: ”Bu problem yorumla ¢oziilebilseydi Mustafa
abi’ye® gotiiriirdiim: kendisi miizikte ve evlilik konusunda ¢ok giizel yorumlar yapar” dedi.

Bolzano dnce daha, basit bir problemi ¢zmeye karar verdi:

Problem 2. Diizlem iizerinde verilen simirh bir bdlgenin alanini tam yariya bolen bir dogru bu-
lunur mu?

Bunu Dursun Bey’e sordu:

- Sadece ekmek dilimi olsayd: ne yapardiniz?

- Bundan kolay ne var ki?! Bicag ekmek dilimi iizerinde yavag yavag kaydiririz, ekmek tam yariya
bolindiigi anda keseriz.

Bundan sonra Dursun Bey Trabzon’a déndii. Bolzano da onun bu fikrini genellegtirerek agagidaki
teoremi verdi.

Teorem 1. (Ara Deger Teoremsi) Bir siirekli fonksiyoﬁ aldig: iki deger arasindaki tiim degerleri
alir.

Bagka bir deyigle, f(z) fonksiyonu [a, b] araliginda siirekli ise, f(a) ile f(b) arasindaki her ¢ sayist
i¢in f(zo) = c olacak gekilde en az bir zq € [a,b] bulunur.

Siirekli fonksiyon kavramimin ciddi tanimi ve bu teoremin kaniti analiz kitaplarinda bulunur
(Grnegin, [1], [2]), biz sadece teoremin (kamtin degil) grafik tizerinde agiklamasini veriyoruz. Geng
okurlarimza Ara Deger Teoremi’nin kitaplardaki ispatim incelemelerini tavsiye ediyoruz. Siirekli
fonksiyon, kabaca, degigkenin gok az bir degigiminde, ¢ok az degigen fonksiyondur; grafigi, kalemi
kagittan ayirmadan cizilebilir bir fonksiyon olarak diigiiniilebilir (gergi bircok siirekli fonksiyonlarin
grafigini gizmek bile imkansizdir, ama gimdilik bu konuya girmeyelim).

Asagidaki (Sekil 1) her iki grafikten de goriildiigii gibi (a, f(a)) ve (b, (b)) noktalarindan biri y=c
dogrusunun alt tarafinda, digeri de iist tarafinda bulundugundan bu noktalar birlegtiren egri (y =
f(z) fonksiyonunun grafigi) y = ¢ dogrusunu bir (zo, f(z0)) = (2o, ¢) noktasinda kesecek ve boylece
f(zo) = c olacaktir.

“Neden %20 deil de %25 oldugunu disiiniin!
8Unlii tiirkiicii Mustafa Topaloglunun atalarindan.



